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V M rnulca: rcs in mathcmaticis 
difciplinis ncquaqiiam fatisad^ 
huc cxplicatx fint, tum pcrdit 
ficilis, 6c pcrobfcura quxllio 
cft dc ccntro grauitatis corpo- 
rum folidorum ; quar, Sc adco- 
gnofccndum pulchcrrima cft, 
gc ad multa,quar i mathcmaticis proponuntur , pr«- 
clarc intclhgcnda maximum atFcrc adiumcntum. dc 
qua ncmincm cx mathcmaticis,ncquc noftra,ncquc 
patrum noftrorum mcmoria fcriptum rchquilTc fci- 
mus.& quamuis in carura monumcntis litcrarum no 
nulla rcpcriantur,cx quibus inhanc fcntcntiamaddu 
ci poirumus, vt cxiftimcmus hanc rcm ab ijfdc vber- 
rimc traftatam cffc^tamcn ncfcio quo fato adhuc 
in ciufmodi hbrorum ignorationc vcrfamur . Archi- 
mcdcs quidcm mathcmaticoru princcps in hbello, 
cuius inlcriptio cft,KivT|>«^«p^» (-niTis^my dc ccntro pla- 
norum copiofifsimc,atquc acutifsimc con{cripfit:& 
in co cxphcando fumma ingcnii,&: fcicntix gloria cft 
cofccutus.Scd dc cognitionc cctri grauitatis corporu 
fohdoru nulla in cius hbris htcra inucnitur. non mul 
tos abhinc annos Marcellvs iI. Pont.Max. 




cum adlujc Cardinalis cfTet, niilii , qux fua crat hu- 
manitas,Iibros eiufdcm Archimcdis dc ijs^quxvc- 
huntur in aqua,latine rcdditos dono dcdit . hos cum 
cgOjUtahorum ftudia incitarem> emcndados> & co- 
mcntariisilluftrandos fufccpilT'em,animaducrti dubi 
tari non poflc , quin Archimcdes vcl dc iiac matcria 
fcripfiirct, vel iihorum mathematicorum fcripta pcr- 
lcgillct. nam in iis tum aha nonnulla, tum maximc 
iham propolitioncm , ut cuidcntcm, Sc alias proba- 
tam aiTumit, Centru grauitatis in portionibus conoi 
dis rcdanguh axcm ita diuidcre, vt pars,quar ad vcrti 
ccm terrainatur,altcriuspartis, quorad bafim dupla 
fit. Vcrum hafc ad cam partem mathcmaticarum 
difciplinarum prarcipuc rcfcrtur, in qua dc ccntro 
grauitatis corporum folidorum tradatur. non cft au 
tcm confcntancum Archimcdcm ilhim admirabilcm 
virum hanc propofitioncm fibi argumcntis con- 
firmandam cxiftimaturum non fuilTc', nifi cum vcl 
ahis in locis probauiffct, vcl ab ahisprobatam eflc 
compcriflct .quamobrcmncquid in iis hbrisintcl- 
hgcndis dcfidcrari poflct, ftatui hanc ctiam partcm 
vcl h vctcribus pra:termifl[am,vcl traclatam quidem> 
fcd in tcncbris iaccntcm , non intadlam rehnqucrc ; 
atquc cx afsidua mathematicorum,prarfcrtim Archi- 
mcdis lcLiionc,quct mihi in mcntcm vcncrunr,ca in 
mcdium atfcrrc ; ut ccntri grauitatis corporum foli- 
dorum , fi non pcrfcwlam,at ccrtc ahquam noti- 



tiam habercmus. Q^ucmmeiimlaboremno mathc- 
maticis folumj vcrum iisctiam, qui naturx obfcuri-i 
tatc delcvflantur, no iniucunclam forc fpcraui: multa 
cnim-^ps^^AiffiflfTflfcognitionc dignifiima , c]ux ad vtra- 
quc fcicntiam attinent , fefc lcgcntibus obtuliflcntv 
ncque id vlli mirandum vidcri dcbet.vt cnim in cor- 
poribus noftris omnia mcmbra,cx quibus ccrtaquac 
damofiicianafcuntur,diuino quodam ordinc intcr 
fc implicata , & colligata funt : in iisq; admirabilis il- 
la con(piratio,quam ai-VTnowi grxci vocant^cluccfcit, 
ita trcs illx Philofophix(ut Ariftotchs vcrbo vtar) 
qux vcritatcm foLxm propofitamhabcnt, licct qui- 
bufdam quali finibus luis rcgantur : tamen caru vna- 
quxquc pcr fc ipfam quodammodo- impcrfcvfla clfc 
nequcaltcra line alterius auxiho plcnc comprchcn- 
di potcft.comphires prxtcrca mathcmaticorum no- 
diantchaccxphcatudifiicilhminullo ncgotio cxpc 
diti c(Tcnt:atquc (ur vno^vcrbo complcvflar) nifi 
mca vaidcamo, traClationcm hanc mcam ftudiofis 
non mcdiocrcm vtihcatcm , 6c magnam vokipta- 
tem allaturam cflc mihi pcrfuafi . cum autem ad hoc 
fcribcndnm a^^rcflus cfsem , allatus cft ad mc hbcr 
Francifci MaurohciMcilancnfis, in quovir illedo' 
dilsimus , in iis difciphnis cxcrcjtatiftimus af- 
firmabat fc dc ccntro grauitatis corporum fohdo- 
rum confcripfiflfc . cum hoc intcllcxillcm, fuftinui 
mc paulilpcr : tacitusquc cxpcclaui > dum opus cla- 



risfimi uiri , qnciTi (cmpcr honorls caiida nomino, 
inluccm protcrrctur :mihi cnim cxploratisfimum 
crat: Francifcum Maurolicum multo do^lius , 8c 
cxquifitius hoc difciplinarumgcnusfcriptis fuis tra 
diturum . fc J cum id cardiusficrct, hoc cll , ut cgo 
intcrprctor>dihgcntius, mihi diutius hac fcriptionc 
non fupcrfcdcndum ciTc duxi,prarfcrtim cum iam H- 
bri Archimcdis dc iis , qux uchuntur in aqua , opcra 
mca illuftrati rypis cKcudcdi cllcnt . ncc mc aha cauf 
(a impuhflct , ut dc ccntro grauitatis corporum foh- 
dorum fcribcrcm, nifi ut hac etiam rationc hix cis 
quam maximc Hcri podcc aHcrrctur . atcj; id c6 mihi 
facicndum cxiftimaui,c]ubd in fpcm ucnicbam forc, 
ut cum cgo cx omnibus mathcmaticis primus , hanc 
rnatcriam cxplicandam fufccpillem; fi quid crrati for 
fck mc commiirum cfTct, boni uiri potiusid mcxdc 
ftudiofis hominibus bcnc mcrcdi cupiditati , cjuam 
arrogantiar afcribcrcnt.rcftabat ut confidcrarcm,cui 
potisfimum cx principibus uiris contcmplationcm 
hanc,nunc primum mcmoriar,ac htcris proditam dc 
dicarcm .harum mearum cogitationum fumma fa- 
<fb,cxiftimaui ncmini conucnicntius dc ccntro graui 
tatij corporum opus dicari oportcrc,quim Ale- 
XANDRo Farnesio grauisfimo,ac prudcntisfi- 
mo Cardinah,quo in uiro fumma fortuna fcmpcr cu 
fumma uirtutc ccrtauit . quid cnim maximc in tc ad- 
mirari dcbcant homincs, obfcurum cft \ ufum nc rc- 



riim^qui pucritix tcmpuscxtremum principium lia 
builli,5c impcrioru, dc ad Pvcgcs,'?<: Impcratorcs ho- 
noriticcntifsimarum lci^ationunr, an cxccllcutiam 
in omni gcncrc lircrarum,qui vix adolefcctuluSjqu.r 
homincsiam conHrmataartatcfummo ftudio,diu- 
turnisqilaboribuididiccrunt, {cicntia,5<: cognitionc 
comprchcndifti : an confihum , &c fapicntiam in rc- 
gcndis, Scgubcrnadis Ciuitatibus,cuius grauifsimx 
fcnrcntixin (anviifsimo Rcip. Chrftiana: confiho di- 
dx, potiusdiuinaoracula,cjuam fcntcntix habitac 
funt , dc habcntur. prartcrmitto libcrahtatcm,6^ mu- 
nificcntiam tuam,quam in ftudiofifsimo cjuoquc ho 
ncftando quotidic magis ollcndis, nc vidcar auribus 
tuis potius,c]urim vcritati fcruirc.quamuis 3 tc in toc 
prxclaros viros tanta bcncficia collata funt, Sc confc- 
riitur, vt omnibus tcftatum fit,nihil tibi c(Ic charius, 
nihiliucundius, quam cximia tua hbcralitatc homi- 
ncs ad amplcxandam virtutem,licct currcntcs incita. 
re.nihildico dccctcris virtutibus tuis,qua: tanta: 
funt,quantac nc cogitationc quidcm comprchcndi 
poftunr. Q^amobrem hac prxcipuc dc caufla tc hu- 
ius mcarlucubrationis patronum cCCc volui,quam ea, 
qua foles , humanitatc accipies . tccnim fcmpcr ob 
ciiuinas virtutcs tuas colui , Sc obfcruaui: nihilqjmi- 
hifijit opratius; quamtibi pcrfpcftum crtc mcum 
crga tc animum; fingularcmq; obfcruantiam . coc- 
lum igiturdigitoattingam^fi poft grauifsimas oc- 



CTjpntioncs nias Icgcndo Fcdcrici tui lib: o aliqinc! 
impcrnri tcrnporis non graiiabcris : ciimq;in iis^qui 
cibi fcmpcr adclicii cruiit, numerarc • Vale. 
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DIFFINITIONES. 

E N T R V M grauitatis,Pappus 
AlexandriaUiS i^ oiftaup ma* 
thcmaticarum collc^lionuiu 
libroJta diffiniuit. 

dU KflpAVatWv IfpTH^t» TO ^'fOJ l»(itp^ 
(ptf OfltTOV,*t««* (puAltdffft Tl V i\xfX^sH:7 

ffiv,3v TipJTfnr cptvov tVT^^o^a.hoc cft, 

Dicimus autem ccntrum grauitatis unuifcu- 
iufquc corppris pundum quoddam intra pofi- 
cum, d quo fi grauc appenfum mcntc concipia- 
tur,dum fertur quiefcit; &c feruat camjquam in 
principio habcbat pofitioncm : ncquc in ipfa la- 
tionc circumucrtitur . 

PoflTumusctiamhocmodo diffinirc. 

Ccntrum grauitatis uniufcuiufquc folidac figii 
rar cft punftum illqdintra pofitum,circa quod 
undique partcs arqualiurri momcntorum confi- 
ftunt . ficnim pcr talc ccntrum ducatur planum 
figuram quomodocunquc fccans fcmperin paiw 
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tfs ^equcpondcrantes ipfand diuidet . 
» Prifmatis, cylindri , portionis cylindri axcm 

appctlo rcLtam lineam , qux oppofitorum plano- 

rum ccntra grauitatis coniungic . 
I Pyramidis>conj, 8c portionis coniaxcm dico li 

ncam , qua: a ucrticc ad ccntrum grauitatis bafis 
' pcrducitur,^ 

4 Si pyramisJViofius, portio coni,ucl conoidis fc- 
cctur plano bafi arquidiftantc, pars,qux cftad ba- 
fim,fruftum pyramidis, coni, portionis coni , ucl 
conofdis diceturvquorum plana arquidirtantia , 
<juac opponuntur fimilia funt , injrqualia : axcs 
ucro funt axium figurarum partes , qua: in ipfis 
comprchcnduntur. 

PETITIONES. 

I Solidarum figurarum fimilium ccntra grauita- 

{is fimiliter funt pofira.-r>,.^ -r • 
» Sotidis figuris fimilibus , & acqualibus intcr fc 

aptatis, ccntra quoquc grauitatis ipfarum intcr fc 

aptata crunt . 

THEOREMAI. PROPOSITIOI. 

. Omnis figurac rcdilincar in circulo dcfcriptx , 
qusc «qualibus latcribos , 3c angulis continc-- 



Dh CENTR0 GRAVIT. SOLID. % 

tttncentriim grauitatiscft idcm, quod circuliccip 
trum. ^ 

Sit primo trjangulum arquilatcriim ab c in circulode^ 
fcriptum:& diuifa aobifai iara in d,ducatur b d . critin li-» 
nca b d ccntrum grauitatis triaguli ab c^ cx tcrtia decimi» 
primi libri Archiraedis de centro grauitatis planorum . Et 
quoniamlinca ab cftarqualis 
lincac bcj& ad ipfi dcicftqjf 
bd utriquccommunis:trian-s 
gulum a b d xquale crit trian 
gulo c b d:& anguli angulis ac* 
qualcs , qui arqualibus lateri» 
bus fubtcnduntur . ergo angii 
li ad d utriqi redi funt . quod 
cum linea b d feCct a c bila- 
riam, & ad angulos rcdos i itt 

ip(a bd cft centrum circuji * - ....^ 

quare incadcm bd lincacrit 

ccntrum grauitatis trianguli,& drculf ccntrum. Slmlliter 
diuifa ab bifariamin c,& duda ce,oacndcturin ipfautru 
quc ccn trum contincri . crgo ea crynt in pundo, in quo li- 
ne« bd,c e conucniunt.trianguliigitur a b c ccntrum gra. 
uitatis eft idcm, quod circuli ccntrum . 

Sitquadratum abcd incir- 
cnlo dcfcriptum : & ducantut 
a c,b d,quaf cunucniantin e.cr- 
go pundum e cft centrum gra 
iiitatis quadrati, ex dccima eiuf 
dcm libri Archimedis.Sed cum 
omncs anguli ad a b c d redi 
jfint i erit a b c femicirculus : 
icemqi b c d : & propterca U- 
Qcc c;» bd diamccci circuli : 

j:r> 




ff;priinl. 



•l.pnmL 



eorol.p|iiL 
OiSterCi/ 




If.tertU. 
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qtrr.cjuiilcm i^i ccntro conjicniuntaderoigkur cft centrum, 
grauitatis quadratl, & circuli ccntrum. ' * 

Sit ncntagonumarquiIatcrum>& sccjuiangulumin circu- 
lo dcWrlptum: a.b.'(rdc r & itifi- 
Aa i> dy bificiktnq^in £ diui/a, i 
ducatiir c f, & producatur ad 
diiculi circuriTfercnciiinin gj 
cjuxlincam ac in h fccct:dc- i L 
indciunganci/t ac,cc.Eodcn«i-l: 
modo,quofu|>ra dei^onfh-a-rf!; 
.imi bimus angulum b c f arqualcnti" 
circ angulo dci ia^ angulos* 
ad f utrofqirc itcCcos : Sc idcir-^' 
cohncam c^fgpcr circuli ccWJ 
trum tranfirc^ Quoniam igi- 




. turlatcra cb,ba,&cd,dc arqualm runt i& jtqualcs ahculi 
""V:.:i cba,cdc:crit bafis ca bafi4:'c, & angulus bca angulo 
dcc arqualis . crgo & rcliquus aich,reiiquo cch .cft au- 
f-TJM^i* ^"^".^"Jo it:hvcch communis. quare 

bafis'3h arquahrcftbafi hc:t^:angu)iiqujad h rcai^funtq; 
u.pnmi. i^fti,qui ad f.-ergio Jiutst ie, bddnter fcfc aquidiftant! 
rtaqticctmi trapczij ab^ic latcrA b d,-a:c «quidi/lantiaa Ji 
rkfxFh Wfat-iaiiVdiuFidtiflturfjcentfijmgrauitatisipfius cric 
n Archi. inhnea fh,cxuJtimatti/rdmi'libriArchimcdis. Sedtrian- 
guh b c d ccntrum grauitatis^cft^in hnea cf: crgo in cad(^m 
hnca^cli eft ccnaumgraullttH^trapczi; abxl.c},& trian^ 
guh bcd:hoc cftpcntagon^ipfttfs centrum:^ ccntrum 
arcuh. Rurfus fi lunfta ad,bifariamq; feftain k , duca- 
tur e k 1 : dcraonflrabimus in ipfa utrumquc ccntrum in 
cffc. Scquiturergo,utpun(aum,inquohnex c<t,el con- 
ueniuntjidcm lif centr/imi^ifaih,^ ccntrum grauitatis 
pcntagoni . - y : r 

^ Sip hcxagonum ab?;dcf4f'q*nlatcrum,5f xquiani?ulum 
in orculo ddigu^ictim . iung;<^ui 4. b d,a c ; & bil,in»fii fc- 

64 



4 
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aa bd in g pundo.diicatur cg; &protrahatnr adcirculi 
uri]uccircuinfercntiam;qi:arrccet ac in h.Similitcrconclu 
demus cg pcrccntrumcirculi tranfirc: & bifariam fccarc 
lineam a e; itemq; lincas bd,ae intcrfexquidiftantcscfrc. 
Cum igitur cg pcrccntrumcirculi tranfcat ; & ad punftii 
f pcrucniatnccurccft:quad cdcf fit dimidium circumlc 
rcntia: cirCuIi.Quarc in cadcm 
diamctro c f crunt ccntragra 
uitatis triangulorum b c d, 
a fc , & quadriiatcri a b d c , cx 
quibus conflat hcxagonum a b 
cdcf.perfpicuum eftigiturin 
ipfa c f clfccirculi ccntrum , & 
ccntrum grauitatis hexagoni . 
Rurfus ducla altcra diamctro 
ad,eifdem rationibus oftende- 
musifi ipfi utrumquccetrum 
incifc . Ccntrum crgo grauita- 
tis hcxagoni,&: centrum circuli idem crit. > 

Sirhcptagonum abcdcfg arquilatcrura atqucrquian 
gulumin circulo dcfcriptum: 
& iungantur c c , b f, ag : di- 
uitaautcm c c bifariarti in pu 
£to Ji:&iunda dh produ<;a- 
tur in k . non alitcr dcn:on- 
flrabimus in linca d k cflTc ccn 




trum circuli , & centrum gra- 1 
uitatis trianguli c d c , & tra- *^ 



pcziorum b c e f, a b fg , hoc 
cft ccntrum torius hcptago- 
ni : & rurfus eadcm ctntra in 
aliadiamctro cl fimilitcrdu- 
dz contincri . Quare &: cf ntrum grauitatis hcp tagoni, & 
(cncruni circuli in idcmj- uncluxnconucniuAC. Eodcmxno 




ij. Archi 
medi» . . 
exuCdi* 
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do in reliquis figuris acquilatcris,& a:quianj^ulis,quar in cir-* 
culo cldcribuntur , probabinius cetruni grauitatis tarum , 
& ccntruin circuli idcm cflb.quod quidem demonllrare 
oportcbat . 

Ex quibusapparetcuiuslibct figurar rcftilinca: 
in circulo planc dcfcriptac ccntrum grauitatis idc' 
cflc,quod 8c circuli centrum . 
7^4»piV*y Figuram in circulo plane dcfcriptam appella^ 
mus,cuiufmodi cll ca,qux in duodccimo clcmcii 
torum Iibro,propofitione fccundadefcribiturl) 
cx jcqualibus cnim latcribus , 8c angulis conftarc 
pcrfpicuum cft . 

THEOREMA II. PROPOSITIO II. 

Omnis figurar rcdilincce in ellipfi planc dcfcri- 
pta: ccntrum grauitatis cft idcm , quod cllipfis 
ccntrum. 

Quo modo figura redlilinca in clllpfi plan c defmbatur ,• 
docuimusincommcntarijs in quinram propolitioncmli-' 
bri Archimcdis dc conoidibu^j& fpharroidibus. 

Sitellipfis abcdjcuiusmaioraxis ac,minor b d: iun-^ 
ganturqi ab, bc,cdjda:& bifariam diuidantur in pun- 
^is e fgh . a ccntro autem, quod fit k du6tx Uncx k c , k 
k g , k h ufquc ad feclioncm in punda 1 m n o protrahan- 
tur : & iungantur 1 m , m n , n o , o 1 , ita ut a c fccet li- 
ncas 1 o, m n , in pun<5tis ^ & b d fecet I m, o n in ^i^^ 4^, 
crunt 1 k , k n linea una , itcniquc linca una ipfx m k , k o r 
& linc« b a , c d zquidifiabunt lineaf m o : & b c , a d ipfi 
kn « curiiis 1 o ^ r* axt b d squidiilabunt : & 1 m V 
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o n ipfi a c.Quoniam cnim triangiiloriim a b k,ad k,Iatus 
bk eftacquale latcri kd,& ak utriquccommune;anguIiq; 
ad k rc(^ti.bafis ab ba(i adi&rcliqui anguli rcliquis an- i. p rfmi 
guJis srquales crunt.eadcm quoqucratione ollcndctui* bc 
arqualis cd; & a b ipfi 

b c . quarc omnes a b , h * y 

bc,cd,da funtjcqua- 
lcs . & quoniam anguli \ 
ad a xqualcs funtaugu 
lis ad c jerunt anquli b 
ac,acd coalterniintcr 
fcarqualcsiitcmqi dac, 
a c b . crgo c d ipfi b a ; 
& ad ipfi b c xqiiidi- 
ftat . A t uero cum lincT 
a b , c d inter fc xquidi- 
ftantcs bifariam fcccn- 
turinpundis cgicritli 
nca J c k g n diamctcr fe 
ftionis , & linca una , cx 
dcmonftratis in uigefi- 
maoctaua fccundi coni 
corum.Etcadem rationcJincauna m fk Ii o.Suntaute ad, 
b c intcr fc fcccqualcs, & xquidifiantcs . quare & carum di- 
midisc ah,bf;itcmqj hd,f ci&qu«ipnjsconiunguntrcdz ji.prim!: 
lincx scquales, & acquidiflantcs crunt.xquidiftat igitur b a, 
cd diamctro m o:& paritcr ad,b c ipfi I n arquidiftarc o- 
ftcndcmus.Siigiturmanetcdiametro ac intclligatur abc 
portio cllipfis ad portioncm a d c moueri,cum primum b 
applicucrit ad d,c6gruct tota portio toti portioni, lincaq; 
ba Iinc« ad;& bc ipfi cd congruct: pundum ucro c cir 
dctin hi fin g:&Iinca kc inlincam kh: & k f in kg. qua 
rc& el in ho,ct fm in gn.Atipfa Iz in 2 0;ct m(p in<p^ 
cadcc.congruct igicur crian^ul^m 1 k 2. crioiigulo 0 k z ; (i^ 
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friangulum m k <p triangulo n k ^.crgo anguli 1 z k , o 2 k , 
m ; k , n ^ k acqualcs funr , ac rcvfli . quod cum ctiam rcctri 
tf-priini. fint^quiad k ixquidirtabunt liiicx lo,mn a\i bd.cVita 
d^nionrtrabunrur Im,o n ipfi ac arquidiOarc . Ivurfus fi 
iungar.rur a 1, 1 b, b m, m c, c n, n d, do, o a : & bifariam di 
uidantur:accntroautcm k ad diuifioncsdudarlincar pro- 
trahanturufqucadfcdioncmin punvfla pqrs tuxy:&: po 
ftrcmo p y>q x,r u,s t,q r,p s,y t,x u coniuuganrur . Simili- 
tcr oftcndemus lincas 
py,qx,ru,st axi bdz- 
quidiftantcs tflc : & q r, 
p s , y t , X u arquidiflan- 
tcsipfi ac.ltaqucdico 
harum figurarumin cl- 
lipfi dcfirriptarum ccn- 
trum grauitatis cflcpij- 
^um k,idem quod & cl 
lipfis ccntrum . quadii- 
' latcri cnim abcd cen- 
trum cft k,ex dccima c- 
iufdcm libri Archimc- 
dis, quippc cu in co om 
ncs diamctri coucniaf.' 
Scdin figura albmcn 
d o , quoniam trianguli 
a 1 b ccntrum grauitatij 

cftinlinca I e:trapc2ijq; abmo ccntruminlinea ek.trapc 
zij o m c d in k g;& trianguli c n d in ipfa g n:[crit magnitu 
dinis exhis omnibus conftantis,uidcliccttotius fignricen 
trum grauitatisin linca 1 n : & ob candcm caufiam in linca 
o m.cft enim trianguli a o d centrum in linca o h : trajic^ij 
a 1 n d in h k trapezij 1 b c n in k f:8c trianguli b m c in i'm. 
cumcrgofigurar albmcn do ccntrum grauitatis fitinli- 
oca 1 n^^ in linca 0 tn j cricccntrum ipfius pun(^um k , in 

quo 



I j. Archi 
mrdis. 

Vltima . 
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quofciJicct In, om coiiueniunt . Poftremoin figura 
aplqbrnisctnudxoy centrum grauitatis trian 
guli p ay , & trapczii p 1 oy eftin linea a z : trapeziorum 
uero 1 q X o, q b (i X centrum cftin linca z k : & trapezioru 
b r u d,r m n u in k :p : & denique trapczii m s t n; & triangii 
li s c t in c, quare magnitudinis ex his compolitic centm 
inlinca a c confiftit.Rurfus trianguli qbr,^: trapczii q l 
m r centrum eft in linea b ^ • trapcziorum I p s m , p a c s, 
aytc,yontin linea ^j^ <t> : trapeziiq; o x u n , & trianguli 
xdu centrumin 4 d. totius crgo magnitudinis centrum 
cft in linea b d. ex quo fcquitur, ccntrum grauitatis figuras 
aplqbrmsctnudxoy efic pundu K , Uneis fcilicct a c, 
b d commune,qu3: omnia demonflrare oportebat . 

THEOREMA III, PROPOSITIO III. 



^ Cuiuslibet portio- 
ms circuli, & cllipfis, 
qux dimidia non fit 
maior,centrum graui 
tatis in portionis dia- 
mctro confiftit . 

H O C eodem prorfiis 
modo demonftrabitur , 
quo in libro dc ccntro gra 
uitatis planorum ab Ar- 
chimede dcmonfi^ratu eft, 
in portionccotentarcda 
linea, &rcd:anguIiconi fc 
ftione grauitatis cctrunr 
cfle in diametro portio- 
^nis, Etita^cmonflraripo 
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tcft in portione , quar rcda linea & obtufianguli coni ic- 
dione, feu hyperbolacontinetur, 

THEOREMA IIII. PROPOSITIO Ilir. 

In circulo ic ellipfi idcm cft figiirac Srgraui- 
tatis ccntrum . 

S I T circulus,ucl cUipfisjCuius ccntrum a . Dico a gra- 
uitatis quoquc ccntrum circ. Si enim fieri poteft, fit b cen- 
trum grauitatis : & iundaa b extrafiguram in c produca 
tur : quam ucro proportionem habet linca c a ad a b, ha- 
beat circulus a ad aUum circulum^in quo d \ ucl ellipfis ad 
aliam cllinfimr& in circulo,uel cllipfi (igura rcdilinca pla- 
ne ^efcrioatur adeo , ut tandem rclinquantur portioncs 
quardam minores circuIo,ucI cllipfi d ; quae figurafit c f g 
hi!;^I mn.Illud uero incirculo ficri^^ollc cxduodecimo 
clcmcntorum libro,propofitionefecunda manifc/le coa- 
ftatiatincllipfi nos dcmonftra- 
uinms in commentariis in quin- 
tampropofitionem Archimcdis 
dc conoidibus, & fphxroidibus. 
crit igitur a centrum grauitatis 
ipfius figurcr,quod proxime ofte 
dimus.ltaquequoniamcirculus ^lj 
a ad circulum d i ucl ellipfis a ad 
ellipfim d candemproportione 
habet, quam linca c a ad a b: 
portioncs ucrb funt minorcs cir 

«.quinti. cuIq ucl cllipfi d: habebit circu^ 
lus,uelcllipfts ad portiones ma- 
iorcm proportionem, quam c a. 
ud' Ci ^ ^liui^endo figura rcdi- 

panum , lii^ca e f g h /^.1 m n ad portioncs 

habebit 
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habcbit maiorem proportione , ^ 
quamcbad ba.fiat ob ad ba, 
ut figura redilinea ad portio- 
nes . cum igitur a circulo , uel el- 
lipfi, cuius grauitatis centrum 
cft b , auferatur figura re£iilinea 
cfghklm n,cuius centrum a; 
reliqux magnitudinis cx portio 
nibus conipofitx centrum graui 
tatiscrit inlinea a b produ<fta, 
& in punfto o, cxtra nguram po 
fito. quod quidem fieri nullo mo 
^lopoffe perfpicuum eft. fequi- 
tur crgo, ut circuli & ellipfis cen 
trum grauitatis fit pundum a, 
4dem quodfigurar centrum. 
A L I T E R. 
Sitcirculus,uelellipfisabcd, ^ 
cuius diameter d b,&: centnim e : ducaturq; per e redlall 
ne^ a c, fecansipfam db aJre^^osanguIos.erunt a d c, 
a b c cimili , uel cllipfis dimidiar portiones . Itaque quo- 
niam por 
tiois a dc 
cetrii gra- 
uitatis eft 
in diame- 
tro d e : & 
poitionis 
ab c cen- 
trum eft i 
ip(aeb:to 
tius circu 




f. hxchU 
medis. 
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-Ji,uelel]ipfis grauftati^ centfnmeritin dianaetro d b. 
' Sic autem porcionis a d c cctrum grauicad^ f ; & rumatur 
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inlinea ehpundu g,itautfic g c stqiiaiis ef.crit g pofr 
tionis a b c cencrum . namii hx porcioni^s , quar rcqualcs 
& rimilesrunt,intcrrcrcaptcnciir,ica ut be cadat in d 
&puncT:iim b in d cadct»& gin f: rigurisautcm .Tquali- 
Ijus,& fimiJibus intcr fe aptatis , ccntra quoquc graiiitatis 
ipfarum iriter fe aptata erunt , ex quinta pedtione Archi- 
niedis in libro de ccnci*o grauicacis planorum. Quare cum 
portionis a d c cencrum i^rauicacis lit f : & porcionis 
a b c cencrum cr: magnitudinisjquxexutrirqueeflicicur: 
hocfftcircuhuclcUiplisgrauitatis ccntrum in medio li- 
ncae f g,quodcft e, confirtct,cx quai-ta proporitioneeiuP- 
dem libri Archimedis . cri^o circuli,uel elliplis centrura 
grauitatis cftidem , quod figurx centrum . atquc illud ell, 
quod dcmonflrarc oportebat. 

Ex quibus fcquitur porcionis circuli , ucl cllip- 
fis,qu;i!climidia maior flt ,ccntrum grauitatisin 
diamctro quoque ipfiusconfillcrc» 

'Urr 



fi 



/ 




t 



• Siteniitif^aiorpdftio abc,cu/usdiamcte^ 
'plcaturdrcnluSjUclcUipfiSjUtpktio rcliquarit a c c,dia 
^ .u. metruni 
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♦Wctrumhabcns c d. Qiioniami^itur circuiiucl cUipfi^ 
a'e c b grauitatiscentrunicllindiumctro be, & portio;^ 
nns tc^ centrum in linea e 4 : rcUquie.pQf tiaiiis,uui|.Iicct 
iabc ccntrumgrauitatisinipra bU coiilillatncccile ell^cx 
^odauapropofitionc ciufdcm. . ; jioiy r 

rnfexillEMA V. PROPOSITIO V. ' 

^ Sl.prifmafecetiirplanooppofitis planisaequi 
Jcliftante , fe<5lio crif figura xqualis &c fimilis ci', 
-qiia: cll oppofitorum planorum , ccntrum grdui 
?tatisinaxchabens. 

- Sit prifina vin quo plana oppofita Hnt triangula a b, c^^ 
' d e f i axis g h : fccctur plano iam ditHs planis arquidifti 

tc; quod faciat fecflioncm k I m; & axi in puclo n occurraii. 
"Pico ^I m triangulum arqnalc eflcA' fimile triangulis a b C 
!d e f; atijuc ciu§ grauitatis centrum eflepun«5lum n. Quo- 
Iniani cnim ptana' a b c 

K 1 m xqmdirtantia feca 

tur aplano a e ;'recbE li- 

ncjc a b, K 1, quae fun t ip 

forum comunes Cc6tio~ 

nes intcr Cc Cc .xquidi- 

ilant . Sed xquidiftant 

a d, b c ; cum a c fi t para 

lclogrammdip, ex prif- 

matis difHnitione.ergo 

& al parallelogrammu 

erit ; &: propterea linea 

ii;^I,ipfi ab acqualis.Si- 

niilitcr dcmonftrabitur 

1 m scquidiflans,^ asqua 

lisbci&m K ipirtca • 




i<j.«nd<s 
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Itacjtic qnoniam dux \inex K I, I ni fc (e tangentcs , duah us 
lineis fe fc tangcntibus a b, b c .rcjuidiftant ; nec fun t in e Or 
unde dcm plano : angulus k Im.Tqualiscftanguloabcr^ita an 
gulus 1 m K , angulo b c a,&: m k 1 ipii c a b .TqiiaJis prob abi 
tur. triangulum crgo k 1 m eft squale , & (imilc triangulp 
a b c quare & triangulo d c f . Ducarur linea c g o,& per ip 
(am,& per c fducatur planum (ecans priHna, cuius dc paral 
lelogrammi ae communis feclio (it opq, tranfibit linea 
/q pcr h , & m p per n . nam cum plana zquidiAantia (ccen 
tur a plano c q, communcs eorum fc^tioncs c^o, m p, f q 
Vibi ipfis-arquidiftabnnt.Sed&jequidiOantab, I l,d c. an- 
lo.undc- gulicrgoaoc, Kpm, dqf inter (exqualcsfunt: &funt 
jcqtiales quiadpun<;^ aJ^d conl^tuuntur.quare & 'reliqui 
reliquis 2qualesi& triangula a c o, K m p, d f qintcr fe fimi 
lia enint . Vt igitur c a ada o , ita f d ad d q: & permutando 
utcaadfd,itaao addq.cftautemcaacqualJsfd.ergo& 
ao ipfi dq.eadcmquoqucratione& ao ipfi Kp xqualis 
dcmonfirabitur .Itaqucfi triangula, ab c,dc f stqualia & 
fimiliamtcrfcaptetur, ^ 
cadctlineafqin lineani 
c g o . Scd & ccntru gra 



cimi 



^.fexti 



Tff f.pf. 
ticionem 
Archime 
fiii . 



uitatis h in g centru ca- 
dct. trafi bitigiturlinea 
fq perh :^& planum pcr 
CO& c / Airtuper axc 
g h docetur.idcircoq; li 
ncammpctiapcFn tra 
firc ncjccffe erit . Quo- 
niam crgo'fli, c g cequa- 
les funt,& xquicSfiatcs: 
itemq; h q, go; redar li- 
nenc,qu« ir>i3LS conc^fliit 
c m f, g n h,o p qarqua- 
lcs & aequidifiatcs crut . 
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a?quidiflantaucemcgo, mnp. crgoparallclogramafunt 
o n, g m, & linea m n .-cqualis c g; & n p ipfi g o. aptacis igi-> 
tur K 1 m,a b c triagulis,qux xqualia & fimiliasutilinca ra p 
in c o,& pun»5tum n in g cadet.Quod cu g (it ccntrum gra- 
nitatis trianguli a b c , & n trianguli k 1 m grauitatis cen-» 
t! um erit id,quod dcmonftrandunvrdrnqucbatur . Siinili 
ratione idcm contingerc demonftrabimus in aliis prirmar* 
tibus , fiuequadrilatcra, Jiue plurilaccra habcanc plana^i 
quiopponuntur. 

COROLLARIVM. 

Exiam dcmonftratis pcrfpicucapparct, cuius 
libct prifmatis axcm,paral!elograrnmorum latcri 
bus,qua:ab oppofitisplanisducutura:quicliftarc. 

THEOREMA VI. PROPOSITIO VI. 

Cuiuslibct prifmatiscentrum grauitatis cft irt 
plano,quod oppofitis plaiiis ccquidiftans, reli- 
quorum planorum latera bifariam diuidit . 

Sitprifmajin quoplana , qux opponunturfint trian- 
gula acc, bdf; & parallclogrammorum lateraab, cd, 
c f bi&riam diuidatur in pun ibis g h k : pcr diuifioncs au» 
tem planum ducatur i cuius fcdio figura gh K . criclinea 3i- P""i 
h acquidi/lanslincis ac, bd &hk ipfis cc,df. quarccx 
ccimaquinta undccimi cIemeiJtorumr'planum illudpU 
nis a c e, b d f xquidiftabit , & facict fedionem figu- j.huiut 
ram ipfis icqualcm, &fimilcm, ut proxime dcmonftra- 
uimus . Dico ccntrum grauitatis prifmatis effe in plano 
gh K . Sicnim ficri potcll, fit cius ccntrum 1 : & ducatur 
Im ufque ad planum g h K> qu2ipfi a b xquidifiav 



f huiiis 
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i.cftcinu crgo linca a g conbncntcrin duas partes arqualcs diui- 
fa , rciinquctur tadcm pars aliqua n g , quse niinor erit 1 m. 
Vtraquc ucro lincarum a g , ^ b diuidatur in partes xqua- 
ks ipli n c : & pcr punda diuifionum plana oppofitis pla- 
nisacquicfirrantiaducantur. crunt fcctiones h^urrr: rcqua-: 
les,ac fimiles ipfis a c c, b d f : & totum prifina diuifum eri^ 
in prirmataa:qiialia,& fiinilia: qusccurainterfccongruati 
&i grauitatis centraiibiipfis congruentia, refpondcntiaqii 
habebunt . Itaq: * 
fimt niagnitudi- 
nes quacaansxflta-, 
lcs ipfi n h,& nu- 
p[ieropares,qua- 
rum cen tra i^ra- 
iiitatisin cadcrc 
-^ta linea confti- 
tuuntur: duz ue- 
romeiiicc n:qua- 
les funt;& quar ex 
«traque ^arte i- 
j^faruni (imili-- 
tcrcequalcs:&^- 
qualcs redar li- 
iiex , qua: inter 
^rauitatis ccntra 
interiiciuntur . 
UnU quarecxcoroHa- 
rio quintsc pro- 
pofitionis primi 
libri Archimcdis 
de ccntro graui- 
tatis planorum ; magnitiidinis cx his omnibus compofit* 
ccntrum grauitatis eftin medio lincT , qux magnitudii 
xium mediaruniceiitraqoi^ungit . atqui nan ita rcs rhau 

bct. 
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bet, fi quidem I extra medias magititudines pofitum cft. 
.Confcacigiturcentrum grauitatis prilmatis eHeinplano 



1 




gli k , quod nos dcmonrcrandum propofuimus . At/T op- 
pofitapJana in prifmatc fint quadrilatera,uelplurilacera, ^ 
eadem eritin omnibus dcmonftratio. 

THEOREMA Vri. PROPOSITIO VIL 

Cttiuslibct cyKncfri, &^iifn$Iil>ct cylindri pop 
tionis centrum grauitacis cft in plano, quod bafi- 

bus ^quidiftans,parallelogrammiper axcmlatc- 
ratifarigmfccat, ~ ^ 

-V . 
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. S I T cylindruSjUel cylindripo rtio zc.dc plano pcr a" 
xcm du<flo fecetur ;cuius fciflio Ci t parallclogrammum a b 
cd: & bifariam diuiJis a d,bc paralldogrammilateribus, 
perdiuilionumpunc^a c f planum bafi acquidiflans duca- 
tur i quod facict fe Aionem , in cylindro quidem circulum 
jcqualcm iis, qui funt in bafibus , ut demonflrauit Serenus 
in libro cylindricorum,propofitionc quinta:in cylindri 
ucro portionc cllipfimacqualtm , & fimilcm cis , quac fijnt 
in oppofitis planis, quod nos 
dcmonftrauimus in commcn 
tariis in librum Archimedis 
dc conoidibus , & fpharroidi- 
bus . Dico centrum grauita- 
tis cylindri , uel cylindri por- 
tioniscfleinplano e f. Sicni 
ficri potefi,htcentrumg: & 
ducatur g h infi a d aequidi- 
ftanSjuTque ad c f planum . 
Itaque linea a c continentcr 
diuifa bifariam , erit tandcm 
pars aliqua ipfius k c , minor 
g h . Diuidantur crgO linear 
a c,cd in partcs xqualcs ipfi 
k^c:8c per tUuifion^s plana ba ; 
fibus osquidillantia ducatur« 
cruntiam fedioncSjfigura! 
quales,& fimilcs cis,quar fiint 

iihbafibus : atque critcylindrUS in cylindros diuifus : & cy 
lindriportioinportioncsxquaIcs,&fimiIcsipfi k f.reli- 
quaiimilitcr, ut fupcrius in prifniate condudcntur • 




THEO- 
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THEOREMA VIII. PROPOSITIO VIII. 

1 Cuiiislibct prifmatis,&: cuiuslibet cylindri,ucl 
cylindri portionisgrauitatisccntrum in mcdio 
ipfius axis confiftit. 

Si t primum a fprifma arqindiHantibus planis contcntu* 
quod folidum parallclepipedum appcllatiu: : Sc oppofito-* 
runi planorum c f,a h,d a,f g latcra bifariam diuidantur iti 
pundis klmnopqrstux:&pcr diuifioncs ducantur 
plana I;, n, o r, sx. communes autem corum planorum fc- 
dioncsfintlinca:y 2,3;f,\;4:quxinpundo a»conucniat. 
erit cx decima eiufdcm libri Archimedis parallelogrammi 
C fccncrum grauicatis punduin y ; parallelogrammi a h 



centriim z : parallclograni m i i d,^: parallelogrammi fg,$: 
paralldograinmLd h , ^ s ^ V 

■ f 



parallelogranmii cgccntru 
4: atque erit a- pun&um mc 
dium uniufcuiuique axis, ui 
dclicet cius lincjc,qua: oppo 
firorum planorii centra con 
iungit . Dico cc ccntrum cfle 
grauitatis ipfius folidi . cft 
^.huiui enim , ut dcmonftrauimus , 
fblidi afccntrumgrauitati.s 
in plano K n i quod oppofi- 
tis planis a d^g f jcquidiftans 
rcliquorum planorym late-. 



¥f 




m 



y 



n 



j.hutus 



ra bifaiiam diujdij;^ fimiU \ 

rationcidemccntrumeflinpfeno o r,acquidiftanteplanls 
a c,b f oppofitis . crgo in comfnuni ipfbrum (c»5^ionc : ui- 
dclicct in linca y z - Scd cft ctiam in plano t u , quod quide 
y z fccatin 6;. Conftatigiturccntrumgi-auitatisfblidiefTe 
punttum cc^ mcdium fcilicetaxium , hoc eftlincarum, quaj" 
planorum oppofitorum ccrttra coniungunt . 

Sitaliudprimaa fj& incopIana,quxoppqnuntur,tri- 
dngula a b c,d ci: cliiiifisq; bifiinam par^ldogrammorum 
latcribus a e,.c f in^.nn^^s gh./L» pcrdiuifiones plaiiu 
flucatufiquod bppofTtis plahis s:quidiflans facfct fe^ione 
triangulum gh k a:qualc,&fimileipfis abc, d ef. Rurfus^ 
diuitiatur a6 bifariamrn'l:&iunda cJ peripfam,& per 
cKf planum ducatur prifma fecans,cuius,&: parallelogra 
mi a t communisfcftiofit 1 m n .diuidet pundum m li- 
ncam g h bifariain j&ita n diuidetlincam dc;quoniam 
triangiiki a c I^g x m,din «qualiafunt,& fimilia,utfiipra 
demonfirauimus. lara exiis,quar rraJita funt, conftatccn- 
twitn grcuitatisprifmatisin planogh k contincri.Dico 
iji fuiu clfc in Unca k ii^ . Si enim fi^ri po tc ft,fit o ccn trum y 
< ^ &per 
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&pcroducatur op adkniipfi hg xquidiftans. Itaqiieli 
nea h m bifaria ufque eo di uidatur, quoad reliqua fitpars 
qu.tdani q m , minor o p. dcinde h m , m g diuidautur iii 
partes aequales ipfi m q : & per diuifioncs linex ipfi m K 
«qiiidi/lantes ducantur . punda uero, in qiiibus hx trian- 
giilorum latcra fccant^coniungantur dudis liiicis r s , t uj 




xy; quxbafi gh apquidi/hibunt. Quoniam enim linejcgz, 
h tx runtxquales;itemq,afquales gm,mh: ut mg ad gz, 
itacrit m h,ad h «: & diuidcndo,ut m z ad 2 g,ita m « ad 
Arh.Sedutmzad zg,ita kr ad rg:&utm c( ad ot h,itaks 
ad s h . quare ut r ad r g,ita k s ad s h . «quidirtan t ir^itur J^jJ 
inter fe fe r s,g h. eadcm quoque rationc demonJlrabimus ' 



%: uel I u 
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tu,xy ipa g h arquidiftare. Et <jxionium triangula, qiinr 
fiuni a lineis K v,y u,u s, s h acqualia funt inter fe , & fimilia 
I>. ferti trianpulo K m n : habcbit triangulum K m h ad triangulii 
K ''^y duplam proportioncm cius,quar cft line.T k h ad K y. 
fed K h pofitacft quadruplaipfius k y. crgo triangnjuin 
k^m h ad triangulum K f y eadem proportionem haoebit, 
quam fcxdecim ad unu : & ad quatuor triangula k J^y, y u, 
u s,s ft h habLbit candcm,quam fcxdccim ad quatuor, noc 
eft quam h K ad k^y. & finulitcr candem habcrc demoiilk^ 
bitur trian- 
gulum^mg 
ad quatuor 
triagula K 
Xjx-jtjt^r, 
r 2 g. quarc 
tomm trian 
gulum Kgh 
ad omnia tri 
angula gzr, 
r^t,t7 x,x<A 
K,KcJ\y,yu, 
i]s,s h ita 
erit,uth/;^ad 
k y , hoc eft J 
ut h m ad m 
q.Siigiturin 

triangulis ab c,d e f defcribantur figurar fimiles ei,qu« de- 
fcriptacftingh Krrianguloi&perlineas fibire/ponden- 
tcs plana ducantur : totum prifma a f diuifum eritin tria 
folida parallelepipeda y 7,u fe,s z ,quorum bafes fiint arqua 
lcs dc nmiles iplis parallclogrammis y 7,u s z : & in odo 
prifmata gz r, r jfe t, 1 7 x, x K, y, y u,u s,s ec h : quoruna 
jtem bafes a!quaJes,& fimilcs funt di<ftis triangulis ; altitu- 
iioautemiiio£auibus,tocius pri/iuacis alucudinia:qualis • 
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Itaqucrolidiparallelcpipedi y7 ccntrumgranitatisefl m 
linea ^ ; folidi u ^ centrum erfin linea t h : & folidi s 2 in li 
nea p m,qu.T quidcm linea: axcs funt, cum planorum oppo 
fitorum ccntraconiungant. crgo magnitudinis ex his foli 
dis conipofitx ccntrum grauitatis efi in linca ^ m,quod fit 
*i&iund:a 60 producatur: apuncfloautemhducaturha 
ipfi m^arquidifhnsjqua-cum 5 o in p coiuieniat.triangu 
lum igitur g h ^ ad omnia triangula g z r , r t, 1 7 x, x /k , 
A^(f y,y u,u s,s « h eandcm habetproportionem,quam h ni 
ad mq;hoceft,quam fi? adfl A:namfi hm,;^e produciin 
-tcIligantur,quourque coeant ; eritob linearum q y,m k«- 
uidifiantiam,ut h q ad q m,itafi A ad ad A a : & componcn 
o , ut h m ad ni q, ita a ad 3 A . linea uero ? o maior eft, 
quam Q a : habcbit igitur /j d ad 3 A maiorcm proportio- t.quinti. 
nem,quam ad 6 o.quare triangulum ctiam gh k adomnia 
iam dida triangula maiorem proportione habcbit, quam 
IX S ad 3 o. fcd ut triangulu gh k ad omnia triangula,ita to- 
tu prifma a fad omnia prifmata g z r,r ^ t, 1 7 x,x k , k y» 
y u,u s,s 2c h : quoniam enim /blidaparallelcpipcda .xque al 
ta,eandcmintcr/cproportioncm nabcnt, quam bafcs ; ut 
cx trigefimarccundaundccimielcmentorumconftat. fimt tg. unde 
autemrolidaparallclepipcdaprifmatum triangulares ba- cimi 
feshabentium dupla: fcquitur , ut etiam huiufmodi prif- »y-quini4 

mataintcrrcfint,ficuteorumbarcs.crgototumprifinaad 
omniaprifinatamaiorcm proportioncm habct, quam fj 9 
ad ?o:&diuidcndorolidaparaIicIcpipeday7,u/^,szado- i^.quintf 
mniaprifinataproportioncmhabcntmaiorem,quam |iO «pu^* Ci 
ado^.fiatv oado ^utroIidaparallclepipeday^jU^jSzad P*°"»* • 
omniaprifiuata . Itaque cum a prifinate a f, cuius cetrum 
grauitatis efi o,aufcranir magnitudo ex folidis parallclcpi 
pedis y 7,11 z confians ; atque ipfius grauitatis centrum 
fitd: rcliquflemagnitudinis,qu3Eexomnibus prifmatibus 
conftat,grauitatisccntrumeritin linea ? o produdta.et 
inpun(a;> v,€xodaua propofitione eiufdem libriArchi- 
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mcdis.ergopundum v cxtraprjTma af pofitiim, ccntru 
crit magmtudinis copofit^r c x omnibus prifinatibus g z r, 
r ^ t,t 7 x,x <r k,k S^Yyy u,u s,s x h, quod fieri nullo modo po 
tefl. cft cnim ex ditfinitionc cent rum grauitatis folidae figu 
rxintraip/am pofitum,non cxtra.quarerclincj^uitur,utce 
trum grauitaiis prifinatis fit in Jinca K m. Rurlus b c biHi- 
riam in ? diuidatur : 5c duv5ta a \ , pei ip/am , & pcr lineam 
a g dplanum ducatur i quod prilma /ecet : iaciatq; in paral 
lclogrammo b f fi;(5lionem l n diuidetpundum tt lineam 
quoque c f bifariam : & eritplani eius , & trianguli g h K 
communis fcdio g u i quod p ud um u in medio lincse h K 




.1 



- J 

A 



pofitum fi t . Similiter dcmonfirabimus ccntrum grauita- 
tisprifmatisinipfa gu ineflc. fitautcm planorumcfn I, 
a d K / communis fcdiio linca p o- t i qua? quidem prifmatis 
a-\is erit,cum tranfcat per centra grauitatis triangulorum 
abc,ghK,de ^ cx quartadecima eiufdem . crgo ccntrum 
gi-auitatis prifinatis a f cft pun<aum centrum fcilicet 

trianguli 
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trfanguli gh Ky ^ipfius^ pr a\isniediiim . 
• Sic prifma ag, cuius oppofita planafint qiiadrilatcra 
abcdjcfgh: ftccnturqiac, b f,cg, dhbiHuiam&pcr di^ 
uifioncs planum ducatur;quodfcd:ioncm faciatquadrila- 
rerum X 1 m n . Dcindc iuncU a c pcr lincas a c, a c ducatur 
phnnm fcca^ prifma^quod ipfuiti diuidct in duo prifmata 
trianguJarcsbafcshabcntiaabccfg, adcehg. Sintautc 
triangulorlim abc,efggra- 
uitaus centra o p : & triangu- 
lorum a d c , c h g ccntra q r : 
ianganturqi o p, q r; quar pla- 
no kj m n occurrant in pun- 
<5iiss t.. critcxiis,qux dqnon ' 
ftrauimus,pundum s griuita ^ 
tis ccntrum trianguli k 1 mj & " ' - 
ipfius prifmatis a b c c fgrpun^i^ 
^tum uero t ccntrum grauita 
tis trianguh K n m, & prifma- 
tis adc, chg. iu n c^tis igi tur 
o q, p r, s t, eritin lineao q cc' 
trum grauitatis quadrilatcri- 
a b c d , quod fit u : & iii linca 
p r cerrum quadrilateri e f g h ^ j 
litautcmx.dcniquciungatur'' ui 
u X, qux fccct lincam f t in y.fe 
cabit enim cum fint in eodcm 

planoratq; erit y grauitatis centrum quadril atcri K\ mn , ' 
Dico idem punirtum y centrum quoquegrauitatis effeto-^ 
tius prilnutis . Quoniam enim quadri laterilc 1 m n ^aiii-J 
tatiscentrum cfly:lineasyad y t eandemproportioncm' 
habebit,quam trianguJum k n m ad triangulum k 1 m,ex S[ 
Archimcdisdcccntro grauitatis planorum. Vtautem tria 
gulum K n m ad ipfum k 1 m,hoc cft ut triangukui) a d c ad 
,trianguhunab c,^equaliacuim func, ic;i|)rifina-adc. ehg. 
1. i O 




adprinnaab c ef g. quarelineasyady t eandcm propor- 
tioncm habcc, q uam prifma a d c c h g ad prifina a b c c fg . 
Scd prifmatii a b c e fg centrum grauicans eft s : & prifma- 
tis a d c c h g centrum c. niagnitudinis igitur ex his compo 
fit^jhoc eft totius prifmatis a g centrum grauitatis eft pun 
ttum y ; medium fctlicet ^ixis u x, qui oppofitorum planor 
rumcentraconiungit.. '. 

Rurfusfitprifmabafimhabcns pcntagonum ab cdeij 
&quodeioppomturfit fghxl;fcc cnturqi ar>bg,ch,. 
d Z;^, e I bifariam: & pcr diuiiiones dudo plano, fedio fi t pe 
tagonii m no p q . dcindc iun^^iae bper fineas 1 e, e b aliud 
planum ducatur, diuidesprif 
ma a k in di>o prifmata^r^ prif ^ , 
ma fcijice t a 1, cuius plan4 op- - 
pofi t;l fint triangulaa b e fg 1: 
& in prima b cuius pfana op-, 
pofitafintquadrilatcrabcd e 
g h . Sinr autcni triangulo- 
rum ab e , l"g! ccntra grauita 
tis punda r f : & b c d e , g h /;^1 
quadTjilatcrorum ccntratu;; 
iunganturqir s, t u occurren- 
tes planp m n o p q in pundis 
X y . & itideni iungatur r t, f u, 
X y. erit in linea r t cetrum gra 
nitatis pentagoni abcdej. 
qi^pd fi t z : & in linca f u ccn- 
triim pcntagoni fg h ic l:fit au , 
tcm^i^ ducaturz^, quardi- 
^o plano in tl occurrat. Itaqj 
pun«5tumxertcentrum graui 
tatis trianguli m n q , ac prif- 
matis a I : & y grauiratis ccntrum quaddJateri n o p q , ac 
^ri/iiiads b k. quarey cencrum eritpentagoni m n o p q.Sc. 

fimiliter 
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fimiliter dcmonftrabirur totius pri/matis a K grauitatis cT 
fccentrum . Simili ratione & in Hiis prifmatibus illud 
idcm facilcdemonflrabitur. Quoautem pacbo in omni 
figura rcdiliJica centrum grauitatisinueniatur,docuimus 
in commentariisin (extam propofitionem Archimedis dt 
quadratura paraboLr. 

Sit cylindrus,ucl cylindri pordo c e cuius axis a b : fccc- 
turq, plano pcraxcm dndio ; quod rccHonem feciatparal- 
lelogrammum c d c f ; & diuiCis c f, d e bifariam in piin£U« 




g h, per ea ducatur planum bafi xqiudiftans . erit fectio g"h 
circulur,uel ellipfis,ccntrum habcns in axcjquod fit K.at- 
quecruntcxiis, qujE dcmonftrauimus , centragrauitatis 
planorum oppofitorum pundaa b: & plani g h ipfum kjn 
quo quidem plano efi centrum grauitaris cylindri , ueil cy- 
lindri portionis. Dicopun6lum K c)'lindri quoquc,ucl cy 
L*ndri portionis grauitatis ccntrum eirc . Si enim fieri po* 
teftjfitl ccntrura: ducaturq; k I, & cxtra figuram in m pro^ 
ducatur . quam ucroproportioncmhabet iinca m K ad y 

' D a 



•4<huiiif. 
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Iba^cat circu!us,iiel tllip/ij g h ad aJiud rpacium; jn qno ur 
R ili circulojud cllipn pliin? dcrcribatur rccliUnca Hgurai 
iiu ut tidcni rclinquaturportiones minores fpadq Uf cju^r 
/ito p gq r s h t.: di;<criptaC}i iimili /igurain oppofitis pUt 
nis c d, f eyperlw^as /ibi^Jis rerpondcntes planadu/caturp 
Itaquc cylindrus , ucl cylindriportio diuiditurin prilina, 
jGuius cjuidem bafis eft fii>ui:a rcdilineaiam di(fta,centrum 
quc gruuitatis punclum K:& in multa folida, qiix pro baii 
jbii.s habervtrGliifcas portioncs, cjuas nos Tolidas portiones 
appcllabimus . cumigiturportioncs fint minores fpacio 
u, circuluSjUel cllipfis g h ad portioncs maiorem propor- 
tioncmiiabcbit,qunm linca m k ad KK fiatn k ad K 1 , ut 
circuhjs ud cllipfis g h ad ipfas portioncs . Scd ut circulus 
ucl cllipfis g h ad Hguram rev^lilincam in ipfa defcri- 
ptam, ita cft cylindrus uc! cylindri portio c e ad prifma» 
quodrcdilincam Hgurampro bafi habcr,& altitudinem 
aqualcm ; id, quod in fra dcmon/>rabitur . crgo pcr conucr 
licMiem rationis,utcircuIus,ueI cllipfis gh ad portioncs re 
lidaSjitacylindrus, ucl cylindriportio c e ad fblidas por- 
rioncs, quarccylindrns ncl q^lindri portio ad folidas por- 
tioncs candcm proportionem habct,quam linca n k ad 
& diuidcndo pi ifmay cuius bafis efl reftilinea figura ad fo- 
lidas portioncs candcm proportioncm habet,qiiam n I ad 
Ik: & qucniam a cylindro utl cylindri porrionc,cuius gra- 
uitatis ccntrum cft I , aufertur prifrna bafim habcns redtili- 
neam ligurii,cuius centru gt^auitatis efl X : rcfidux magnitu 
flinis cx folidis portionibirs copofifte grouitatis cetru crft 
In linca k I protrada,& in pundo n ; quod cfl abrurdii.reliii 
quitur crgo, ut cretrum grauitaris cyhndriiucl cylindri por 
tionis fit puuwtu k. qua* omnia demonflradaproporuimus* 

At uerocylindrum,ucl cyHndri porcione cc 
ad prifma > cuius bafis c(l redilinca figura in fpa- 
cio g h defcripta>& altitudo a^cjualis ; candem ha- 
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berc proportioiicm, cjuam fpaciumghad ditta 
figuram, hoc modo demonftrabimus. 

Intelligatur circuJuSjUel cllipfis xxqualis figura? redili- 
ncx ingh fpacio dc/cripta:: wc ab x coniUtuatur conus, ud 




coni j>ortio,aItitudine habens eandc, quacylindrus ucl cy 
lindri portio c c.Sit dcindc rectilinea figura,in qua y cade, 
qux in fpacio g h dcfcripta eft : & ab hac p^ramis .Tquealta 
conftituatur.Dico conu uel coni portione x pyramidi y 
quale dfc « nifi cnim fit jcqualis, ucl maior ,ucl minor crir. 

Sirprimummaior, ct exupcrctfolidoz. Itaqucincirca 
lOjUelclIipfixdercribaturfigura redilinca;& m eapyra- 
mis candcm,quam conus,ucl coni portio altitudincm ha- 
benSjita ut portiones relicljc minorcs fint foHdo z, quem- 
admodum doceturin duodecimo libro clenicntorum pro 
pofitioiicundecima. critpyramis xadhucpyramidcy ma 
lor.&quoniampiramidcsajqucaltjf inter(efiint,ficuti ba ^ ifnode» 
fcsi pyramis x ad piramidem y eandcm proportionem ha- cunu 
bet,quam figura rcdilinca x ad figuram y. Sed figura rcdi 
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llncax cum fit mlnor circuIo,uel ellipfi,efl eriam minor fi- 
giiraredilineay. ergopyramisx pyramidey minorerit. 
Scd & niaior;quod hcri no potell. A t fi conus,ueI coni por 
tioxponaturminorpyramidc y : fitalter conus orqueal- 
tus , uel altera coni portio ^ ipfi pyramidi y squalis . erit 
eiusbafis circulus , uel ellipfis maior circulo , uel ellipfi x , 
quorum cxcefiiis fitfpacium co. Siigiturin circulo,ueI elli- 
pfi figuraredilineadefcrihatur^ itautportiones relidar 
lint o Ipacio minores,ciufinodi figura adnuc maior erit dr 
culo^ uel cllipfi X , hoc cft figura rc^ilmeay . & pyramis in 
ca confiitutaiTjinor cono,ueI coni portione x » J^oc eft mi- 
iior p}'ramidey . cft ergo ut )^ figura redilinea ad figuram 
redilincam y , ita pyramis y adpyraimdcmy. quare cum 
figuraredilijiea ^fi tmaiorfigura>:erit& pyramis^^ py- 
ramide j maior . fcd erat minor quod rurfiis ficri non po- 
tefi . non efi igitur conus , uel coni portio x nequemaior , 
ncqueminor p^ramide^^ . crgoipfi ncccfiario cfisequalis. 
Itaque quoniam ut conus ad conum,ud conipordo ad co 

ni 
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nf portioncm , ita efl cylindrus ad c^^Ifndrum , uel c^^Iin- 
driportio ad cylindri portionem : & utp^^ramis adp^^ra- 
midem, itapri/ma ad prifma, cum cadcm ficbafis , &:2qua 
lis altitudo ; erit c)rlindrus ue! cj^Iindri portio x prifma- 
tij^xqualis.cftq; utfpacium g h ad /pacium x,ita c^/lin- 
druSjUcI cyUndriportioceadcylindrum, ucl cylindripor-* 
tionem x . Confhit igitur cylindrum ucl c^^Iindri portionc 
ce, adprifinay» quippccuius bafiseftfiguraredtilineain 7.qui'ntl 
^acio g h defcriptajcandcm proportioncm habere, quani 
Ipacmm g h habet ad fpacium x,hoc eft ad dictam figuram. 
quoddcmonflrandum fuerat» 

THEOREMA IX. PROPOSITIO IX. 

" ' Si pyramis fecetur plano bafi arquidiftantc; (c- 
&io eric figura fimilis ei, qu^c eft bafis , cciicrurn 
^auitatis xn axc habcns» 
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^ROBLEMA I» PROPOSITIOX. 

D A T A qualibct pyramidcficri potcft, ut fi- 
gurafolida iii ipfa infcribatur, & altcra circufcri- 
batur cx prifmatibus arqualcm altitudinem ha- 
bctibus, ita ut circumfcripta infcriptam cxccdat 
magnitudincqua: mingr fitquacfiqucfolida ma 
.gnitudinc propofita • 

• -Sitpyramis,cuius bafis 
triangulii a b c;axi6 dc. 
Sitq; prifma , quod eande 
bafim habcat,& axem eun 
dem. Itaquc hocprifma- 
te co.ndnenter /cAo bifa- 
riam, plano bafi a^quidifia 
tcijrelinquetur tadem prif 
maquocldam minuspro- 
'pofita magnitudiherquod 
x^nidcm bafim eandem ha 
lj)eat,quam p^ramis , & a- 
xem e f. dimdatur d e in 
partcs xqualcs ipfi c fin 
pun^is g h K 1 m n : & per 
diuifiones plana ducatur : 
quae bafibusxquidiHent^ 
/cruntfedioncs, triangula 
'tpfi a bcfimilia.utproxi- 
4nc oftendimus. ab uoo 
-quoquc aute horum trian 
gulorum duo prifinata c6 
ftruantur;unum quideni 

. -td partpsi ic i jUtcrum ad ^> . u . ^ . w a 
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pirtes d . in pyramiJ.MgiturinrGriptaenc qii^iaifl flgura, 
cx prilmatibus iqualem altitudincm habcntibus colkns , 
a3 paites e: & alrera circumfcripta ad partcs d.Sed unum- 
quodquc eorum pririnatum,cjux in ligura infcripta conri- 
nentur,.Tqualc cft prifmati,quod ab eodem fit triangtilo in 
figuracirctimfcriptarnam prifmap q prifmattp o eft x*- 
qualc;prifma s t xqualeprifmati srjp.rifnia x^>prifmari 
X u i prifnia .» » prifinari * z i prifma n v prifmari p a ; prif- 
ina p prifmatA p tt ; &-prirma (p prifmati cp t jcquale. re- 
Jinquitur ergo, ut circumfcripta figura exuperet infcripta 
prifroate,quod bafrm habct abc triangulum,&axem e f. 
llhid uero minus eft folida magnitudine propofita . Ead^ 
rarioncinfcribcturj& circumfcribeturfolidaHgurain py^ 
rainidc,qux quadrilateram, ucl plurilatcra bafim habeaCi 

! .^PllOBLEMA II. PROPOSITIO XI. 

D A T o cono, ficri porcfl:, ut figura folida in- 
fcribatur, & altcra circumfcribatur^K cylindris 
icqualem habcntibus akitudincm, ita ut circum- 
fcripta fupcrct infcriptam^magnitudine, quac fb- 
lida magnitudinc propofita fit minor . 

SIT conus,cuius axis b d: & fccetur plano pcraxem 
duftojutfeaiofittriangulum a b c : inteiligaturq; cylia- 
drus,qui bafim candem,& cundemaxemhabeat.Hocigi- 
tur cjflindro conrinentcr bifariam fedo,relinquetur cprlin 
drus minor folida magnitudinepropofita . Sit autem is cy 
lindrus,qui bafim habet circulum circa diametrum a e, 6: 
axem de.Itaquediuidatur bd in partcs xqualcs ipfi dc 
in pundis f g h Klm : &pcrcaducanturplanaconurtife- 
canria ; qujc bafi .-cquitiiftcnt . erunt fedioncs circuli , cen- 
tra in axi habcntes,ut in prin^g UbrQ ^oaicorom^propofi- 
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tlonequartaApolIoniusdcmon/lrauit. Si igitura fingu- 
Jis horum circulorum,ciuo cylindri fianti unus quidemad 
balis partcs i alter adpartcs uerticis .-infbripta eririnco- 
no fblida quardam fis^ura, &al.teracircumfcripta excylin- 
drisatqualemaltituclinem habcntibus conftans > quorum 
. unufquifquc, qui in » . , 

figurainicripta con- - 
tineturxqualiseftci, o n 

quiab codemfitcir- 
culo in figuracircu- 
(cripta. Itaquecylia 
drus o p zqualis efl 

3frIindro o n i cylin- 
rus rscjrlldro rq ; 
cylindrus u x cylin^ 
dro u t cft arqualis ; 
& alii aliis Hmiliter . 
quare conftat circu- 
fcriptam figuram fu- 

perare infcriptam cy d ^ ~ 

lindro>cuius oafis eil 

circuluscircadiametrum a c,&axis dc.atquehiccftml^ 
norfolida magnitudine propofita. 

; \ 

PKOBLEMA II L PROPOSITIO XII. 

D A T A coni portionc, potcfl: folida c]u;^c|ami 
figurainfcribi, ficaltcracircumfcribi excyljiklrt 
portionibus arcjualcm altitudincm liabcntibus; 
ita ut circumfcripta infcriptam cxiipf rer, magnr 
tudincjCjuarminorfit folida magnitudine pro»t 
pofita. ' ' 1 




FEfi. COMM AND JNl - 
Fignram ciufmodi , & infcribcmus > & circufaibcmus, iti^ 



b ii 


















PROBLEMA. IIII. PROPOSITIO XHI."' 

D A T A fphcrraf portionc , qu* dimidia fph^- 
ra maior non ftt,poteft folida qua-dam ponio-in- 
fcribi &( altcracircumfcribi ex cylindrisarqualem 
iltitudihemhabcntibus, itautcircumfcripta in- 
fcriptarti excedat magnitudine>ciiix foHda ma- 
gnitudine propofita fitminof. 

HOC ctiam codcm prorfu^ niOdo fiet: atcjue Ut ab 
Archimcdc traditum cft in conoidum, & fphTroidum por 
tionibus,propofitionc uigcfimapnma Ubn de tonoidi^ 

bus,v^ rphaeroidibus. THEO 



D E C E N t RO (34tfA VlT. SOLI D. 1 9 



h n 




THEOREMA X. PROPOSITIO XIIII, 

Cuiiislibcc pyramidis 1 Sc cuiuslibct coni , ucl 
coni portionis,centrum grauitatis in ajxc cafiftit.. 

S I T pyramiSyCuius bafis trianguluni a bc:i& axis d e.- 
Dico inlinea d c ipfiusgrauit;iti«centruminclVe.Sienini 
fieri poteftjfit centruni f: ?i ab f ducatur ad banm p^Tami, 
dislinea f g,axiacquidiflans : iundtaqi e g adLatcTau-ian- 
guli abc producaturin h . quam ucro nroporcionem ha-. 
bctlinea h c ad c g,habeac pyramis ad aliud folidum,in 
quo K: infcribatur<ji in p^^ramide folida R^urstidc alccracir, 
cumfcribaturexprifmatibus arqualem haDentibus altit.Mri 
dinem,itautcircumfcriptainfcriptara exupec€tmagnitu-> 
dine,qux (blido iE^^fit minor . Et quoniam m pyramide pla,^ 
num bafi xquidiftans ductum fedionem fjLcit figuram fn 
milem ci, quat eft bafis j centrumqi grauitatisiiiaxehabea 
tem : eritprifmatis S r grauitatis centru in linear qsprif- 
matis ux centruminUneaqp ^prifmatisj^z in linca po^ 
prifmaris n ^ in 1/nea o n i prifmatfs a fj in linca n m ; prifr 
naatis v 71 in m 1 i & denique prifmatis p j ia 1 e . quarc to*» 



N — 























tius figiirx inicnpta: ccntrum graiiitatis cfl in linea r ct 
quodlitT:iu- 
daque t f, & 
produda , a 
pundo h du- 
catur linca a- 
xi p^^ramidis 
scquidiftans , 
qujB eii linca 
T f conueniat 
in . habcbit 
(j>7 adTfean- 
dem propor- 
tionem , qua ) j T I ? 
h e ad e g . ^ 
Quoniam igi 
tur excclTus , 
quo circufcri 
ptafigura in- i :* ii 
icriptamfupe^ rnunti. 

rat, niinoreft 
folido K ; p3^- 
ramis ad cun- 
de excefeu ma 
iore proporw 
rione haber » 
cjuam ad JC ftK 
hdum : uidcli 
cet maiorcm, 
quamlinea h 
c ad e g;hoc 

cft quam (p r - , . j 

ad Tf:&proptereamulto maiorcm habetadpartcmex-^ 
ce(rus,qux mtrapjrramidem comprchcnditur . Itaqueha- 

bcac 




b^iit eafr!,qiiinl y*f ad t f erit diuidendo ut x f ad f T,ita fi 
giira folida in/cripta ad partem exccfrus,qurc eft intra p^rra 
n>idem.Cuin ergo n pyramide, cuius grauitatis cecrum eft 
punAum fjfolidafigurainrcripta auleratur,cuius centru 
T-? reliqiiar magnitudinis conlUiitii'^ parte exceflus,qux 
tfft intra p^yramidem > Cehtr4ii¥i ^auitatis erit in linca t f 
produ<fia,& in j>un<fto ;^uo;d tiiti non poteft. Sequitur 
jgitur,utccntrum grauitatis pjramidis mlinea d e^ hoc 
ei} in eius axc confiftat . 

Sit conus,ueLconipo_rtio,cuiiis axis b d : & (ecetur plano 
per axem,ut /Sftio fit trianguJum a b c . Dico centrum gra 
uitatis ipfius cfl^iulijea b^.Sit cnim,fi fieri potcft,ccntru 



►nioDiiDOijp/ 




cperq; e ducatur c faxi afquidiftans : & quam propor^ 
tionem habet c d ad d f,habeat conus , uel coni portio ad 
^oUdum g . infcribatur ergoin c;)iK),ud c^iii portionc/oU. 



Ba figiira, &: al tjera cirdimftribarur tx cylindris , ucl cyfo* 
dri portionibus,ricm3i tiidum eft,itaut exc€flus,qud;figu^ 
radrcujTircriptiainrcriptaniruperat,ritfblido g Dninor.fi 
Itaque centnun grauitatis c;ylindri , uel c^^lindri pordpnisj 

q r cftinJineapo.i^iyUndri.uclc^ylindxipprti^nis 5 t.ce^T 
triim in linca o n s,cen trum u x iq li;iqa,n;n) z iu n?> j li 
in inKh^acdcniqueKTrcentruaiinh d- ergoiigu-. 




ra? infcriptx centrum eft in linca p d . Sitautcra ^ ; & iun- 
da p e protendatur,ut cum linea,qux .1 pudo c du<^a fuc^ 
ritaxixquidiftanSjConueniat in v.crit ^d p e,ut c d 
ad df:&conus,rcuconi pori3oadexccfliim,quocircum- 
fcripta figurain(criptamfuperat,habcbitmaiorem pro- 
portionem,quam ad p e.ergbad partem exceflus,qu« 
mtraipflus fupcrfidcm comprchenditur,raulto m aiorem 
proportioncmhabcbit,habeateam,qMam p e.crit 

dluidcndQ 
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diuidcndo figura rolidainfcriptaaddidam cxcefTus par- 
teni, ut T c ad c p . & quoniam a cono , fcu coni portiohc, 
cuiu!> grauitatis ccntrum cft c, aufertur figura infcripta, 
Cuius ccntruni p : refidu.T magnitudinis compofita» cx jpar 
tc cxccfi*us,qu2e intra coni , ucl coni portionis fupcrficieiu 
^ontinctur,ccntrumgrauitadscritinlinca ^ e protrada, 
atqucin pundo t. quodcft abfiirdum . coftat crgo ccntru 
grauitatis coni,ucI coni portiouis,efle in axc b d : quod dc 
oionflrandum propofiiimus, 

- THEOREMA XI. PROPOSITIO XV. 

Cuiiislibet portionis (phxra: uel fphxroidis ^ 
jqua: dimidia maiornon fitritcmq; cuiushbetpor 
tionis conoidis,ueUbfci{Iccplano ad axcm rc(^Oy 
uel non rcdo , ccntrum grauitatis in axc con- 
fiftit. ' ( N 

Dcmonfiratio fimilis cntci,quamfiiprain cono,ueIca 
niportioneattulinius, ne tocics cadem fruflraiterentur. 
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THEOREMA XII. PRO POSITIO X VL 



Iii rphctra,&: fphacroide idcm eftgrauitatis , 8c 
figura: ccntrum . 

Sccetur rpha;ra,ueI/pha?roic{espland peraxcmduvao;^ 
qucd (cdionem faciat circulum, uel clliplim a b c d, cuius 
diameter,& fphjcrarjucl IphaToidis axis d b i & ccntrum c • 
Dico e grauitatis ctiam ccntrum cflc. (ecctur cnim altera 
plano pcr e,ad planum fccans re6to , cuius fcdio fit circu- 
Jusciivadiametrum a c.cruntadca bcdimidi«portio- 
nes rphaerxjUef fph.xroidis.& quoniam portionis a d c gra 
uitatis ccntrum eftin linca d,&:centrumportionis ab.cia 
fpla b c ; totius fpharrx , uel fphxroidis grauitatis centrum 
d b confillct.i^iod fi portionis a d c centrum graui 
tacis ponacur clTc t](k iiat ipli f c arqualis e g : punttu g por 



r 





vtt i .p?- tlor.is a b c cen mim crit . foHdis cnim figuris fimilibus & 
tiiioncm ;eqi alibusiutcr rcaptatiSj&ccntragrauitatisipfarumin- 
4 Arcl - ttrfcaptcnturncccirecft.exquofit,utmagnitudinis,qua? 
mca»!. cxun i/quc cu{lat,hoccflipfius iphxrx, nel fphjcioidis gra 
iiiratis ccntiiim fitin mcdio lincir f g,uidwlicctin c. Sphjc- 
Tx igitur,uc 1 Lphsi oidis gi auitatis cena um eftidem,w|uod 
ccnuum fitj'ui.je. 

Ex 
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^ Exdcmonftrarispcrfpiciic apparcr, porrionf* 
fphxra: ucl fpharroidisjqunirdimidiamaior cft, ce 
trum grauicatis in axc confiftcrc. 

Data enim 
^nolibct maio 
riporti6e,quo 
ilia totiiis fphx 
ib, uel rphxroi 
dis grauitatis 
centrum eft in 
axe; c(i autem 
& in axe cen- 
trum portio- 
nis mmoris : 
rebqujc portionis uidelicet maioris centrum in axc nccef- 
farioconfiilet, 

THEOREMA XIII. PROPOSITIO XVIt 

Cuiuslibet pyramidis tria 
gularembafim haberisgra 
uitatis centrum eft iii puii* 
tto,in quo ipfius axes con- 
ucniunt. 

Sitpyramis,cuius bafistrian 
gulum a b c , axis d e : fi tq; trian 
guli b d c grauitatis ccnti^um f: 
& iungapr a f.erit a faxis ciilf d 
dcm pvramidis ex tertia difHni- 
tionchuius, Itaque quoniam centrum grauitatis eflin 
aj^c d c i cft aiitcm & in axc a fi qu®d proxime dcmonftraui 




« 
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mus : critutiquegrauiratis centrum pyraniidis pun^him 
g : in quo (cilicct ipli axes conueniunt . 

THEOREMA XIIII. PKO.POSITIO XVllU 

S I folidum parallelepipcdiim fccctur plancP 
bafibusarquidillanrc; cric folidumad folidum>^ 
ficut altitudo ad altitudinem , uel ficutaxisad 
axem . 



Sit foliduna parallelepipc 
dunfxa b c d c Fg h, cuius axis 
K 1 ; ieccturq;, plano bafibus 
scquidiftante , quod faciat 
fcdioncin m n o p ; & axi in 
punjflo q occurrat. Dico 
Iblidumgm adfolidum mc 
cam proportioncm haberc,, 
quam altitudo folidi gm ha-' 
bctadfolidi mc altitudi- 
nem ; uel quam axis k q ail 
axcm q I . V cnim axis K 1 ad 
balisplanumfit pcrpendicu 
l3ris,& linca g c,qua: cx quih 
tahuiusipfi kl a^c^uidillatj 
perpendicularis erit ad ide 
planum , & folidi altitudi- 
ft'.uDclrd nem dimctietur . Itaquefo- 
«i. lidum g m ad folidum m c 
cam proportioncm habct , 
quam parallclogrammii gn 
ad parallclogrammum nc, 
i.rtfxii , hoc cii quain linca g o j qua: 







i. 



t 



V 



8 
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t 
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^AfoIidigm aJtitudo ad o caJtirudincm folidi m c, uel<jua 
axis k q ad q 1 axem.Si uero axis k 1 non fit pcrpendicularis 
adplanumbafisiducaturapundo k adidcmplanumpcr 
pendicularis k r, occurres plano m n o p in s.fimiliter de-.. 
nioftrabimusrolidumgmadrolidiimc itae{re,utaxis ki 

axem q I . Sed ut K q ad q 1 , ita k s altitudo ad aititudi-, „ 
nem s r , nam hnea: K I, K r a planis .xquidiibntibus in eaf- cinu 
dem proportiones fecan tui-. ergo folidum g m ad folidum 
mceandeproportioncm habet, quamaltitudo adaltitu 
dine,uel quam axis ad axem.quod demoftrare oportebat. 

' THEOREMA XV. PROPOSITIO XIX. 

Solidaparallelcpipcdain cadcm bafi , uel ni 
«qualibus bafibus conftituta cam intcr fe propor 
tionem habent,quam altitudincs : &c fi axes ipfo- 
rum cum bafibus a^quales angulos contineant, 
cam quoqucquam axesproportionem habcbut. 

Sint/blidaparallelcpipedain eade bafi co/lituta ab cd, 
abcf. &fitrolidi abcd alcitudo minor; producaturau- 

templanumcdadeo^utfolidum abciTccctjcuiusrc^lio 
fitgn. eriit/bli 

daabcd,abgh f 

incadcmbafi» t. ^^^ 
di .rquali altitu 
dincmter fc ar- 
qualia. Quonia 
igitur folidum 
a b e f fecatur 
plano bafibus 
«quidiAatCjCrit 
folidum ghcf 
adipfumabgh 



cimi 
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SValtfmdo ad alnAiVlinciri : componcndo conuertcndo' 
7.quinti. Giicrdiduniab^h,hocdKoHdi:m abcd ipfi.Tqiiale,ad 
folidum a b c t', ii t aJtitudo folidi a b c d ad folidi a b e f al-' 
titudincm . 

Sint folida parallcrepipeda a b, c d in orqualibus bafibu J 
• eonftituta fitqibealtitudoiblidiab:& folidicdaltitudo 
- ' d f; quac quidcm maior fit, qunm b e . Dico fblidum a b ad 

fblidum c d eandcm habcre proportioncm,qu2m b e ad 

d f. abfcindatur chim a linca d f arqualis ipfi b e , qu,T fitg fi 

bcper g ducatur planum fccans fblidum c d ; quo J bafibus' 
jT. unde a?quidilkt,(adac<ii feCtionc h K. eruntfoUdaa b, c k xquc 
dnu alta intcr 

fearqualia 

cu acqua- 

les bafeS 

habcant . 
lS.huiui Scdfolidu 

h d ad foli 

dum cK 

cft, utalti 

tudo dg 

adgfalti- 

tudinc; fe 

catur enimfolidumcdplanobafi 
bus jcquidiftantc: & rurfus copo- 
ncndo,conuertendoqi Colidu cf{, 
f.quintj. adfolidumcd,ut gf adfd.crgo 
fblidum ab, quod efi acquale ipfi 
c K ad folidum c d cam proportio 
ncm habet,quam altitudo g f, hoc 
cil b cad d f altitudincm . 

Sin t deindcfolida parallclcpipe 
da a b , a c in cadcm bafi ; quorum 
axcs d c,fc cum ipfa arqualcs angu 





lo9 



DE CENTRO GRA VIT. SOLID. 



loscontineanr.picofolidum ab adfolidumac cadciiihx 
bere proporrionem ,c)uamaxisde ad axcm cf. Sienini, 
axes in eadem rcfta linca fucrintcon/liturijhxcduofoli-' 
da,inunum,atquc idcmfolidum conucnicnt . ciuareex 
iis, quae proximetraditafunr, habcbitfolidumaD adfo- 
Ikluni a c trandcm proportioncm , quam axis d e ad c f 
axcm . Siucroaxes non fintin eadem re(ftalinca,demittaa 
tur a pundis d, fpcrpendicularcs ad bafis planum,d g, f h: 
^iunganturcg,ch.Quoniam igituraxes cum bafibus. 
arquales angulos contiiKnt , erit d c g angulus xqualis an-> 
gulo fch:& func , 
anguliadg h re- 
di,quar(^& rc- 
liquus edgacqua 
lis erit reliquo 
cfh; & trianjru- 



r rt 



1 



lum dcgtriJgUr- 1 
io f e h fimile . er- ' 
ijb gdadde cft^, 
UX h"/ nd f e:& p^r^ j 
iD,utan.do gd ad 
hf, ut dc adcf, 
Sed fblidum ab 
ad fojjdum a.c 
eanclem propor- 

Guam d g altitu- 
do ad altitudinq 
Fh. crgo^: can- 
'dehabebit, qua 
jLxili? efajc^ff 

Poilrcmo Cmt 
Tolidxparallclcjsi 
pcda a b^ c d io ^ 






i 


















apqualibus bafibus, quorum axes cum bafibus arquales an 
gulos fociant. Dico folidum a b adfblidu c d ita cflc, ut axis 
c f ad axem g li : nam fi axes ad planum bafis rcvli fint,il- 
lud perfpicue conlht:(juoniam eadem Iinea,& axem & foU 
dialtitudincm determuiabit . Si uero fintinclinati, apun- 
6iis cg adfubiedum planum perpendiculares ducantur 
c k , g 1 : & iungantur i\, h 1 . rurfiis quoniam axes cum ba 
fibus arquales faciuntangulos, eodem modo demonftrabi 
tur, triangulum e f K triangulo g h 1 fimile eflc;& c k ad gl, 
Dtef adgh.Solidum autemab ad fblidum c d cft , ut 
cK ad gl. crgo&utaxis ef adaxem gh. qua:omniadc 
mQnfirarc oportebat . 

'Exiisqua^dcmonflrata func, facile conftarc 
" potcIl,prifmata omnia Sc pyramidcs , quar trian- 
gulares bafcs habcnt, fiuc in cifdcm, fiuc in arqua 
ly.^uinti libusbafibusconftituantur,eandem proportio- 
ncm habcrc, quam altitudincs : dc ft axcs cum ba 
fibus a^qualesanguloscontineant, fimilitcr can- 
dem , <)uam axcs , habcrc proportioncm ; funt 
*:?m criim fohda parallclcpipc3a priim^tum triangula 
.duode- i^^fgg habcntiu dupla^& pyramidum fcxtupla. 

THEOREMA XVI. PROPOSrTlO XX. 

Prifmata omnia 8c pyramides, quac in cifdem i 
uclxqualibus bafibus conftituuntur, eamintcr 
fe proportioncm habent, quam altinidincs : dc fi 
axefcumbafibus faciant angulos>qualcs, cam 
ctiam,quam axcs habcnt proportioncm . 



Cl 

7 

cimi. 
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Sint duo prifmataa e, a /; quoruni eadem bafis quadri- 
latera a b c d : firq; prifmatis a e altitudo e g j &prirmati$ 
a f altitudo f h.Dicoprifma ae adprifma af eamhaberc 
proportionem,quam e g ad f h . iungatur enim a c : & in 
unoquoque prifmate duoprifniau in tcHi^aiitur, quorunj 
bafesfinttriangu 
la abc,acd.habe 
buntduoprifina- 
te in eadem bafi 
a b c conftituta , 
proportionem ea 
dem, quam ipfo- 
rum altitudines c 
g, f h,cx iam de- 
monftratis . & fi- 
mihter alia duo , 
quar funt in bafi a 
c d. quare totum prifina a e adprifiiiaa f eandempropor 
tioncmhabebit, quamaltitudo e g ad f h altitudincm. 
Qiiod cum prifmata lint pyramidum tripla,& ipfx pyrami 
des,quarum eadem eft balis quadrilatera , & alcitudo prif. 
matum al titudini xqualis , eam in tcr fe proportionem ha- 
bcbunt,quam altitudincs. 

Si ucro prifmata bafcs sequales habcant, no eafdcm, fint 
duoeiufinodiprifmataac, f l. &fitbafisprifmatisa equa 
drilaterum a b c d ; & prifmatis fl quadrilaterum f g h i?;^. 
Dicoprifma a eadprifma f 1 itaefle, utaltitudo ilSusad 
huiusaltitudinem.nam fialtitudo fitcadem,intelligatur 
duxpyramidesabcde,f gh/^^I.qux Iterfc xqualcs erut, 
cum xquales bafes,&: altitudincm candcm habeant. quare 
& prifmata ae,f I,qux funtharupyramidum tripla, aequa- 
lia fint nccefic efi . ex quibus pcrJj^icue confiat propontu . 
Siueroaltitudo prihnatis f I fitmaior,n prifinate fl ab- 
icindatur prifina f m,quQd icquc altum fit, atq; ipfum a e , 




tf. duode 

cimi 
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enmreadem r.i- 
tioncpiihiiataa 
Cjt in inrcr 10 x- 
mialia. qiiarcfi- 
tnilitcr demon- 
flrabirurprirma 
f in ad prifinaf 1 
caiidem haberc 
prQpOi tionem , 
quam prifmatis 
f m alcitudo ad 
altitudincm ip- 

lius f I.crgo&prifma a e adprifirna fl eandcm propor- 
tionemhabcbit^quamaltitudo ad altitudinem . fcquitur 
igitnr ut &pyramidcs,qu3c in arqualibus bafibus conftituu 
rur, eandcmintcrfeie^quam 2iltitudinfS,proportioncm 
habcant. 





Siri t dcindc prifmata a e,a f in eadem bafi a b c d; quoru 
axcscumbafibus.'cqualcsanguIoscoimneant:& fit pnC- 

niatis 
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matis a e axis gh ; & prifirjatis a f axis ! h. Dico pnTma 
a eaclpriima a f eani proportioncm habere,quam gh ad 
h 1. ducancur a punclis g 1 perpcmliculares ad bafis pl^ 
num g K, 1 m : & iungantur h, 
hm.ltaquequoniam angulig h 
Z;^ 1 h m runtxqualcs,fimilitcr uc 
Aiprademonftrabimus,triangu- 
la g h K, 1 h m fimilia efie ; & ut g 
K adlm,ita gh ad hl.habetau 
temprilma a ead prifma af ean 
dem proportioncm,quam altitu 
do gK ad altitudinem 1 m, ficuti 
dcmonftratum eft . ergo & ean- 
dcm habebit,quam g h,ad h l.py 
ramis igitur a b c-d g ad pyrami- 
dem a b c d 1 eandem proportio- 
oemhabcbit,(juamaxis gh ad hl axem. 





Deniquefintprifmata ac,K o inarqualibus bafibiisa b 
cd,/elmn confiituta;quorumaxescum bafibus xqualcs 
feciantangulos: fitq; prifinatis a eaxis F g,&altitudo f ht 
prifmatis autem k o axis pq, &altitudo pr.Dicoprifma 
a c adprifma k o itacflb, uc f g adp q. iuii(5tis enim gh » 

G i 
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qr,codem>quorupra,modooftcncicmns f g adpq,ut fh 
ad p r . feJ prifma a e adipfum k o e/l,ut f h ad p r. ergo. 
& uc f gaxis adaxemp q. cx quibus iit,ut pyranus a b c d C 
ad pyrami- 
de K I m n p 
candem ha 
bcat pro - 
portione , 
quaaxis ad 
axc . quod 
demonftra 
du fucrat. 

Simili ra 
tione in a- 
liis prifma- 
tibus &py 

ramidibus eadem demonftrabuntur- « 
THEOREMA XVII. PROPOSITIO XXI. 

Prifmata omnia, 8c pyramidcs inter fe propor 
tioncmhabcntcompQfitam ex proportione ba- 
fium , &proportioncaltitiidinum. 

Sintduoprifmataa e,gm: fitq;prifmatis a e bafis qua 
drilaterum abcd,&altitudo e f : prifmatis ucro g mba- 
fis quadrilatcrum gh K 1,& altitudo m n . Dico prifma a e 
adprifma gm proportioncmhabcrccompofitamex pro 
portioncbafis abcd adbafim g h ^5,1,& cxproportionc 
altitudinis c f, ad altitudincm m n . 

Sintcnimprimum c f,mn xquales:&utbafis a b c d 
adbafimgh k l,itafiatlinea,inqua o ad lincam, in quap: 
ut autcm c f ad m n , ita linca p ad lineam q . crunt linex 
p q intcr fc jcqualcs . I taquc prilma a c ad prifma g m ca 

pro 
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proportionem haber , quam bafis a b c d ad bafim g h k I : 
fienimiiirelhganturduae pyramides abcdc,ghklm,ha- 
bebunth.Tincerfe proportionemeandem,quamip{arum 
bafes ex fexta duodecimi elementorum.Sed ut bafis a b c d 
ad g h K I bafim,ita hnea o ad lineam p ; hoc eft ad Hncani q 
ci aequalem . crgo prifina a e adprifina^m cfi,ut linea o 
adhneam q . proportio autem o adqcopofitaeftexpro- 
portione o ad p,&exproportione p ad q . quareprifina 
a e ad prifina g m,& idcirco pyramis a b c d e , ad pyrami- 
dem g h K 1 m proportionem habet ex eifilem proportio- 
nibus compofitam,uidelicetexproportioncbafis a b cd 
ad bafim g h X 1,& ex proportione al ti tudinis e f ad m n al 
titudincm . Quod fi lincj? e ^m n inarquales ponantur, fit 
c f minor : & ut c f ad m n,ita fiac linea p ad hncam u : dc 




indcabipfamnabfcindaturrn.Tqualis e f:&per rduca- 
tur planum , quod oppofitis planis .tquidifians faciat fe- 
dioncmst.critprifiria ae,adprirma g t, utba/is a b c d 
adbafimghklihoccftut o ad p : utautemprifma gt ad 
prifma gm,itaaItitudo r n jhoceflc f ad altitudine m n ; 
uidelicethnea p adlineamu.ergoexjcquafi prifina acad 
prifina gmefi,utlinea o ad ipfam u . Sedproportio oad 
u copofitacft ex proportione o adp,quar cftbafisabcd 
ad bafimgh k l;&exproportionepadu,quar eftaltitudi- 
nis e f ad alutudiacm m n , prifina igitur a e ad prifina g m 
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compofi tam proportioriem habet cx proporrione bafiu , 
proportioiicalDtudinum . Quare & pyiamis, cuius ba- 
Sis (]uadrilacerum a b c alcitudo e f ad pyramidem. 




cuius bafis quadrilatcrum g h K !,& altitudo m n,compofi 
ramhabctproportionemcxproportioncbafium a bc d, 
ghk. cx proportionc altitudmum c m n . quod qui- 
dcmdcmonllraflb oportebat. 

E X iam demonltratispcrfpjcuum eft,prifma 
ta omnia,& pyramidcs , in quihais tixes cum bafi- 
bus xqualcs angulos contincnt, proportioncm 
habcrc compofitam ex bafium proportionc , &c 
proportione axium . demonlttatum ellenim , a- 
xes intcr fe eandcm proportioncm haberc^quam 
ipfxaltitudines. 

THEOREMA XVIII. PROPOSITIO XXII. 

CviViLiBEt pyr5midis,6c cuiushbet coni, 
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ucl coni portionis axis a cenrro grauitacis ita diui 
ditur , ur pars , (]ux rerminatur ad ucrticcm rcli-^ 
qux partis,qux ad bafim^fit tripla . 

- ' Sit pyramisjcuius baiis triangulum a b cj axis d c; & gra 
uicatis centrum X. Dico lincam d k ipfius K e triplam elfe ^ 
trianguli cnim b d c centrum grauitatis fit pun^tum i\ tril 
guliadcccntrug; &trianguliadb lith.&iungantur af, 
b g,c h.Quofiiam igitur centru grauitatis pyramidis in a\e . 
coliftit/untq; de,ar,bg,ch eiufdepyramidisaKCScconuc i/ huiui 
nicnt omncs in ide pun(^tu quod eil grauitatis centrum. 
Itaque animo concipiamus lianc pyramidcm diuifam ia 
quatuor pyramidcs , quarum balcs fint ipfa pyramidis 
triangula; & axis pun- nffh/K « 
6tum k qux qulilem py- d 
ramides inrer fe zqualcs 
funt , ut demoftrabitur • 
Ducatur eni per lincas 
dCjdeplanumfecas, uc 
fit ipfius,&: bafis a b c c6 
munis fcctio rccta linca 
ce I ; eiufde uero & tria- 
guliadb fitlineadhl. 
eritlinea al jcqualisipfi 
1 b: nam centrum graui- 
tatis trianguli confifiit 
inlinea, qua-abangulo 
ad dimidiam bafim per- 
ducitur , cx tcrtia deci- 
ina Archimcdis . quarc ^ ^ t. fcxtf. 

triangulum acl xquale 

eft triangulo b cl : & proptcrcapyramis,cuius bafis trian- 
gulumacl,ucrtcxd,cfixqualispyramidi,cuiusbafis bcl ^ juode- 
triangulum,Scidcmuertex.pyramidcs ciiim^qusabeode cmii. 
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/untucrtice, candcmproportionemhabent, auam ipfaru 
bafcs . cadcm rarione pyramis a cl k pyramidi b cl k : & py 
ramis a d 1 k ipfi b d 1 k pyrainidi fcqualis crit. I taque fi a py 
ramide a c 1 d auferantur pyramides aclk,adlk:&a pyra; 
mide b c 1 d auferatur pyramides b c 1 k , d b 1 K: qux relin- 
quunturerunta^qualia. .Tqualisigitureftpyramis acdK 
pyramidi b c d £ . Rurfus fi per lincas a d , d e ducatur pla- 
num quod pyraniidem (ecct : fitq; eius & bafis communis 
fedio ae m : fimiliter oftendcturpyramis ab d K jcqualis 
pyramidi a c d k . dudo deniquc alio plano per lincas c a , 
a f : u t cius , & trianj^uli c d b communis fcdio fi t c f n , py- 
ramis a b c k p}^ramidi a c d k arqualis demonftrabitur . cu 
crgo trcs pvramidcs bcd/;^,abdk, abck uni,& cidemjjy 
ramidi a c d k fin t arquales, omnes inter fe fc xquales erut . 
Scd u t pyramisa b c d ad pyramidcm a b c k , ita d e axis ad 
axem k e, exuigcfimapropofitione liuius: funtcnimhx 
pyramidcs in eadcm bafi, & axes cum bafibus arquales con 
tinentangulos ,qu6din eademredalinea conftituantur . 
quarc diuidcndo,ut trcs pyramides acdk,bcdX,abdX 
ad pyramidem a b c X , ita d Z;^, ad JC c . conftat igitur lineam 
d K ipfius K e triplam elfc . fed & a k tripla eft K f itemque 
b K ipfius Xg •• & c K ipfius k 1 tripla. quodeodem modo 
dcmonftrabimus. 

SitpyraiTiis,cuiusbafisquadrilaterum abcd; axis ef: 
^ & diujdatur c fin g, ita u t c g ipfius g f fit tripla . Dico cen- 
trumgrauitatispyramidis cllepun^tum g. ducaturcnim 
lineab d diuidens bafim in duo triangulaab d, b c d ; ex 
quibus intelligatur coftitui dux pyramides a b d c,b c d e : 
(itque ])yramidis a b d e axis e h ; & pyramidis b c d e axis 
c K: &iungaturh*X,quaepcrftranfibit:cfteniminipfah K 
centnim grauitaris magnirudinis compofitx cx triangulis 
a b d, b c d,hoc eft ipfius guadrilateri . 1 taque centrum gra 
uitatis pyramidis ab dcfitpunttum 1 ; & pyramidis b c d e 
t.fexti ; fit m.ducta igitur 1 ni ipfi h in iiawc at<juidiiiabit;nam e 1 ad 
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Ihtandem habctpTopt)rtionem,quam e m adm k, uideli-^ 
cet triplam . cjuare linea 1 m ipfam e f fccabirin pundo g : 
etcnim e g ad g f eft,ut c 1 ad I h . praeterea quoniam h k, I m 

scquidiftantjcrunt triangulah e f, 1 e g limiUa : itcmqi inter 
fcrimiJiafeK,gem:&utcfadeg,itahfadIg:&ita fXad 
gm.ergouthfadlg,itafK adg!n:& permutando uthf 
ad f X, ita 1 g ad g m . icd cum h fit ccntrum trianguli a b d ; 
& K triaguli b c d:pundu ucro f totius quadrilareri a b c 
ccntruni :crircx8.Archimcdisdc ccntro grauitatisplano' 
rum h fad f k, ut triangulum b cd ad triangulum a b d : ut 
autcm b c d triangulum ad triangnlum ,a b d , itapjramis 
b c d e ad p^^ramidem a b d e.ergo 
linea Ig adgm erit^utp^rramis 
bcdeadp3framidc abde. exquo 
fequitur , ut totius p^ramidis 
arbcdepundum g fitgrauitatis 
centrum . Rurfus ntpyramis ba- 
fim habcns pentagonum [a b c d e : 
& axem f g : diuidaturq; axis in pu 
QiO h, itaut fh ad h g triplam habe 
atproportionem.Dicoh gramta- -i 
tis cen tru cffe {vyramidis ab c d e f. 
iungaturcnim eb : intcUigaturqi 
pyramis , cuius ucrtcx f, & bafis 
trianpulum abc : & alia pjramis 
intclhgatureundcm ucrticem ha-»./ 
bens,& bafim b c d e quadrilatcrii; 
fit autcnf p^ramidis a"b e fax^s f r , 
& grauitajgi? centrum 1 : & pj^rami 
dis b c d e f axis fm,& centrum gra 
uitaris II :; iurTganturq^ r|c m , J i 
qua: pcr pwn& gh tranfibunt . 
l^urfus ^odcmmodpxq^o fup ra, 
dcmonArabimus lim?^ I^.gm,, Ih n iibiipfis.^qnidiftafrj 




&dcni'que|Vcin(5^um h p^yramidis abcdcf grauitatisefle' 
ccnnum , & ira in aliis . 

SicconiR,ud coni parrio dxem habens b d : feceturquc 
phnio pcr atem , quod fciftionem faciat triangulum a bcf 

bd atisdioidaturin e, itaut bc ip(fus ed fittripla»' 
Dico punt^nm e coni , iiel coni portionis , grauitatis 
tlTe centrum . Si enim fieriporeft , fitccnrrum f : & pro- 
clncatnr e f extra fi^nram in g . quam uero proportioncnr 
habet g e ad e f, haDcat bafis coni, ncl coni portionis, hoc 
c^ftcjrciihis , uclellipfis circa diametrum ac adaliudfpa- 
cium , in quo h . Itaque in circulo , oel ellipfi plane defcri- 
batur rcdilinca figura a k 1 m c n o p , ita ur qu.T relinquu- 
tnrportioaesfintminorts/pacioh ; & infelligatur pj^ra- 
mis bafim habens rcdilitieam figuram aKlmcnop,^ 
axcm b d j cuins quidcm granitatis ccnrrum erit pund^um 
c, utiam dcmonflrauimns. Etquoniam portiones func 
niiflotcs /pacio h, circuhis, uclcllipfisadportioncsma-' 




Jorcm pfOportioncmhaber,quamgca<Je f. redntcfrcn- 
lus , uel cllipfis ad figuram rcdtilineam fibi infcriptam , tta 
conus,ael coni portio ad p}Tamfdcm,qOic figuram redtili- 
mamproban habet^ac alcitudindmcqualcm: etcnim fu^ 
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« 

pra demonftrarum c/1 , ita cfTe cylindrum,uel cylindri por- 8 huim 
tionem ad prifnia , cuius bafis re^ilinea figura , & arqua- 
lis altitudo . crgo pcr conuerfionem rationis , utdrculus, 
ucl cllipiis id portioncs, ita conus,ucl coni portio ad por- 
tiones folidas . quareconus uel coniportio ad portiones 
folidas maiorem habet proportionem, quam g[ e ad e f : 8c 
diuidendp , pyi-amis ad portiones folidas maiorem pro*J 
portionemhabct, quam g f ad f c.fiatigitur q f ad f 
ut pyramis ad difUs portioncs . Itaque quoniam a con» \ 
uelconiportionc, cuius graui^atis ccntrumcft f> aufer- 
tur pyramis , cuiusccntrum c ; reliqua! magnitudinis , 
qux ex Co\idi$ portionibus conAat , centrum grauitatis 
erit in linca r f protracla , &: in pundo q , quod ficri 
nonpoeeft^ eft enim centrum gr^uitatis intra. Conftac 
igitur conijUel coni portionis grauitatis ccntrum cflepua 
dum e . qu.T omnia dcmonftrarc oportcbat» 

THEOREMA XIX. PROPOSITIO XXIII. 

QvoDLiBET fruftum a pyramidc , qiix 
triangularcm bafim habcar, abfciflum, diuiditur 
in trcs pyramidcs proportionalcs,in ca proportio* 
(ic, qux cft latcris maioris bafis ad latus minoris 
ipfi refpondcns . 

Hoc demonftrauit Leonardus Pi/anus in libro , qui de- 
praxi geometrix infcribitur. Scdquoniam is adhucim- 
prefliis non eft , nos ipfius demonftrationem brcuiter 
perftringemus , rem ipfam fecuti, non ucrba. Sitffu- 
ftumpyramidis abcdef, cuiusmaiorbafis triangulum 
abc, minor dcf: &:iun<flis ae, ec, cd, per,linc-^^ 
as^e, cc duc4turpIanuAl ^cansfruftumritcmquc pcr 
lineas cc, cd; &per cd,da alia plana ducantur , qua; 
diuident fruftuui in trcs pyramidc^ a b c c , a d e c , d c f c; 



FE COMMA»NDI N I 



ijexti. 



Dico casproporrionalcsdfcin proportione, qil« eflla» 
tcris ab adlatus d c, itaiitearum maiorfitf^bee» me^ 
dia adcc, &minor d c f c. Quoniam enim lineic de ^ 
a b iquidiilant ; & intcripfas Cunt triangula a b c , a d e ^ 
crittriojigulum a b c 



ad triangulum a d e,> 
utliaca ab adlmcam 
dc* utautemtriangu 
lum abe ad triangu- 

f.cluodcci lum ade,itapyramis 
abcc ad pyramiilem 
adec : habcnt enim 
altitudincm candem , 
quac eft i pundo c ad r 
planum, ia quo qua- 

xi.qufnti. drilaterumabcd.er- 




go ut a b ad d e , itapyramis a b e c ad p^Tamidcm a d e c 
RurAisrquoniam acquidiflanres runr ac , df^ eriteadem 
rationc pyramis a d c c ad p\Taraidcm c d f'c , ut a^ ad 
di. ,Sed ut a c a i d f , ita a b ad' d e, qlrWiiam triangula 
abc, def fimiJiarunt,cxnonahnius.qiLireutpyramis» 
abceadpyraniidcm adce^itapyrami^ adce adipfam 
d e f c . fruitum igi;ur a.b c i e f dinidi tur in trcs pyraniidcs 
proportioiTates frtca proportk>ne,q«a^ eft latcrrs a b ad dc' 
latus , & earum maior eft c a b c , mcdia a cf c c, & uiincr' 
defc.quoddemonftrareoportcbat. -joH 

.^PROBLEMA V.PROPOSITIO XXIIII. 

j QLyoi^LXBET fruftumpyramidis,ucIconi| 
uclconi portionis, planobafi xquidiftanti ita Cc- 
carc, ut fcdio fit proportionalis intcr maiorcm , 
tc minorem bafim* 

Sit 



DE CENTRO G RAVIT.SOLID. 51 

j . ST T fruftum pyranidis a c,cniiis maior bafis triangii- 
lum a b cnunor d c i : & oporreat ipfum plano, quod bafi 
^quidiftctjitaiccare, ut Ccdtio /itproportionalis inter tria 
^la a b c,d e I nucniatiu* inter lincas a b ,'d c mcdia pro- 
portionalis,quA: fit bg : & a punsf^o g crigatur g h jcqnidJ- 
ftans bc>rccansq; ad in b:deindeper h ducaturplanum 
bafibus requidifiansjcuius /c^io fit trianguhim h k^l Dico 
xrianguJum h Kl proporrionak efleintcrtriangula ab^, 

c f , lioc eft triangulum a b c ad 
trianguium bKJ eandemhabcre 
fu^oportioncmyquani triaefiiJnm 
h K I ad ipfimi d e f. Quouiacninfi 
liijcac a b,h K jeqifidiftandurii pJa 
norum fevflioiics intcr fc ncquidi- 
ftan t : atquc .Touidiftant b /^, g h : 
linea h k^ipCi g b cfi 2qualis:& pro; 
ptereaproporrionalis int^r a bi- . • 
dc.qoarcut a b adh K,itifefth ic 
ad dc. fiat nt h k ad d-e,<jita'$l bi 
ad aljani hncam,in quafit m . crit 
exicquali ut a b ad d e,ita h It ad 
m. Etquoniam triangula a b c, 
hf^U dre i fimilia fuut j triailguUi 
abc adtriangulum h k left,uth- 
nea a b adlincam d c: triangiilu. 
autem h k ladipfumdefcft,uthi^adm.crgb^Wanguium "•'l"^'"'»^ 
abc adtriangulum h k 1 eandenri proportioncm habeti 
quam triangulum h Kl adipfumdef.Eodemmodoin ar 
liis fruflis pyramidis idem demon/irabitur . 

Sit fruflum coni,ucI coni portionis a d: & /cccturplano 
peraxc;m,cuius fedio fit a b c d,ita ut maior ipfius baiis fit 
drculus,uel cllipfis circa diametrum a b i minorcirca c d^ 
Kurrusinterlineas ab,cd inucniatur proportionalis bc: 
& ab e duda e f «quidiflante b d,qux Jineam c ain f feceti 




16. undt 

cimi 



54. prinu 



5 liuiiit 

corol. 
lo.lcxti 
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pcr r phnum baTibus «quidifbns ducatur , ut fit fc^tio cir 
:Culus,ucUllipfiscircadiainctrum fg.Dicofcdioncma b 
adfcdioncm f gcandcmproportioncmhabcrcquam f g 
ad ipfam c d.Simili cnim rationc, qua fupra, dcmonilrabi- 
.lurquadratum a b adquadratum f gitacirc,utquadiatii 
^duode f gad cdciuadratum. Scdcirculiintcr/eeandcm propor- 
txoncm hab cnt,quam diametrorum quadrata. cllipfcs au- 
tqn circa a b,f g,c d,quaf fimilcs funr,ut oftcndimus in c5- 
mcntariis in principium libri Archimedis de conoidibus , 
& fpharroidibus,cam habetproportioncm,quam quadrar 
ta di*jiiicirrorum,qu.T ciufdcm rationis funt , ex coroUaio- 
fcptimac propofitionis eiufdcmli* 
bri . cllipfes cnim nunc a,ppcllo ip- 
/afpacia cllipfibus contcnta.ergo 
circulus,uelcllipfisa b adcirculii, 
uel c|lipfim f g eam proportionera 
habct,quam circulus,Mel ellipfis 
f g ad circulum uel ellipfim c d» 
quod quidem faciendum propo- ^ 
ruiiiius • 



THEOREMA XX. PROPOSITIO XXV. 




11 .1 



Qy o D L I B E T fru ftum pyramidis , ucl conip 
ucl coni portionis ad pyramidcm,ucl conum,ucl 
coni portioncm,cuius bafis cadcm cft, 8c arqualis 
altitudo,candcm proportibnc habct,quam utrac 
quc bafcs,maior , dc minor fimul fumptir vna cu 
ca,qua:intcr ipfasfitproportionalis^adbafim ma 
iorcm . 



Sit 
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S I T rruilu pyriiTiidis,ueI coni, ucl coni portionis a d, ! 
cuius maior bafis a b , minor c d . & fecerur altcro plano T 
bafiarquidiftante,itautre«5tio c f fitproportionalis inter* 
bafes a b,c d.conflituatur autc pyrainis,uel conus, uel co- 
ni portio a g b,cuius bafis fit cadem , qujc bafis maior fru- 
fli,& altitudo ^qualis . Di- i 
co ft"uflum a d adpyrami- 
cfem , liel conum , uel coni 
portionem a g b eandem 
proportione habere, qua 
utrxque bafes, a b, c d uni 
cum c f ad bafim a b. cft 
cnim fhifium a d «qualc 
pyramidijuel cono,uel co- 
m pordoni , cuius bafis cx 
tribus bafibus a b, e f, c d 
confiat i &aItitudo ipfius 

altitudidi cft jtqualis : quod mox o/lcndemus . Sedpyrami i 
des, coni, uelconi portioes, 
qui funt scqualialdtudine , 
cadem inter fc^ quam bafcs , 
propordonem habent,ficu- 
ti demonfiratum ell, partim 
ab Huclide in duodecimo li- 
bro elemcntorum , partim 3 
nobisincomentariisin un- 
decimam propofidone Af- 
chimedis de conoidibus, & 
/phxroidibus . quarc pyra- 
misjucl conus,ueI coni por- 
do,cuius bafis eft cribus illis 
bafibusxqualisad agbcam 
habctpropordoncm, quam 

bafcs a b^e fj^ d ad a b b<i(im , Ff uflum igicur a d ad a g b 




^.ii.duo 
decimi 
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pyramidem,ud conutn, ucl coni portioncm candem pro- 
portioncm hahcr,quam bafcs b , c d uua cum c f ad ba- 
iim a b . quod dcmpnflrare uokjamus . 

Fruftum ucro a d arquale cflc pyramicli,ucl co 
ncucl coni porrioni , cuius bafis conllat cx bafi- 
tus al>,< d, c f, &: alritudofi-uftialrirudihi cft 
^ualis,hoc modo oftcndeVnus. 

Sit fruflum p}Tamidis a b c d c fcuips maior bafis trian* j 
gulum a b c ; minor d c f : & fccctur p!ano bafibus a;quidi-« i 
ftante,quod fcdioncm faciat triangulum gh k intcr trian^ > 
gula ab c,d c f proportionalc.Iam cx iis,<]ua: demonflrata j 
luntin-i^.huiuSjpatctfruftum abcdcf diuidiiu trcspyraf 
midcs proportionalcs ; & carum maiorcni c^flc p)Tamidc 
a b c.d minore ucro d e f b . crgo pyromis i triangulo g h k 
confiiruta , quxaltitudincm habeat frufti altitudini xqua* ; 
Icjrijproportionali^eftinterpyramidcs a bcd,<lef b: & 
idcircoiruftum a b c d e f tribus di^is pyramidibus xqua . 
le erit . Uaquc fi in^tcllijratur aha pyra- 
mis^quc alta,quxbafimhabeatextri f 
busb^bus a bc,def,ghk cpuftaB- .. <ff^cC^^^K^^ 
tcm ; pcrrpicui^m cft ipfam eifclciii py- /V ij \ ' 
ramioibus , &: propterca ipfi Irufto ^A,.. /Jil^rTH. 

qualcm cffc. ■^/\Nr~\^^ * 

Rurfusfitfruftumpyramidisa g,cu / \/\ \ 
ius maior baf is quadrilaterum afb cd , / \ \ 

minor le 'f g h ^ & fecetur plai^ Jjofir. JL>;#<^V>A\ : 
bus acqii;diftante, ita ut fiat fccflift q^-? -^ *-^ " 
drilaterum Klmn,quod(itproportia< , ^ . . . ^ 
nalcifttcr quadrilatcra ai)cd,e f g h., : t)iGppymmid€m,j 
cuius bafis lit a^qualis tribus qq^kdril^if a b-c d , A^l m : 
e fg h,&:aItitudo xqualis altitutUni Truftijipri/rHfto ag. ^ 

jttiwak ln ctlc . Diicattft ewi planum p«r lintas i b, h 4, ^ 

quoJ , 
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quod druidat fruftum in duo frufla triangulares ba/cs ha- 
benda,uidclicct in fruflum a b d e fhydc in fruftu b c d fg h. 
erit triangulum k In proportionalc intcr triangula abd, 
c fh : & triangulum 1 m n proportionalc intcr b c d, fg h. 
fed pyramis .rquc alta , cuius bafis confrat ex tribus tiian- 
gulis abd,kln,ef h,demonftrata 
cftfrufto abdc fh tpqualis;& fi- 
militer pyramis , cuius bafis con- 
ftat ex tnangulis bcd,Imri, fgh 
acqualis frufto b c d f g h : compo- 
nunturautem tria cj^uadrilatera a 
b c d, m n , e fgh c fex triangu- 
lis iam didis . pyramis igitur ba- 
fim habens jcqualem tribus qua- 
drilateris , & altitudinem candem 
ipfifruftoag cfrxqualis. Eodcm J 
modo illud dcmoftrabitur in aliis 
ciufmodi frufiis . 

Sit frufrum confjucl coni portionis a d ; cuius maior ba- 
fis circulus , uel ellipfis circa diametrum a b ; minor circa 
cd : & fcceturplano, quod bafibusa»quidiftct, faciatq; fe- 
<5tionem circulum,ucl cllipfim circa diametrum e i, ita ut 
inter circulos,uel ellipfes a b,c d fit nroportionalis. Dico 
conum,ucl coni portioncm , cuius bafis efi scqualis tribus 
circulis,ucl tribus ellipfibus a b,e f,c d ; & altitudo cadem, 
quac frufti a d , ipfi frufio arqualem elfe . producatur eniin 
frufti fiiperficics quoufquc coeat in unum pundum, quod 
fit g : & conijUel coni portionis a g b axis 1t t g h,occurrcns 
planis a b,e f,c d in pundis h k^l: circa circulum uero de- 
ibribatur quadratum m n o p , & drca cllipfim rcdangulii 
m n o p , quod cx ipfius diamctris conftat : iundisq; g m , 
g n , g o , g p , cx eodcm ucrticc intclligatur pyramis bafim 
habcns did:um quadratum , uel rc^langulum : & plana ia 
quibus funt circuli,ucl ellipfcs e f, c d ufquc ad cius latcra 

1 
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. producnntiir. Qiicniam iginir pyrainis fecatur planis baft 
9 liuiu$ aqnidiftantibus,rc*5lioncs fimilcs crunt : atque erunt qua- 
drata.ucl rev^angula circa circulos , uel ellipres dcfcripta , 
qucmadmodum in ipfabafi . Scd cumcircnliintcr feea 
j.cfuotlc- proportionem habcant,quani diamctrorum quadrata : 
cuni . itcniq; ellipfes eam quam rciflangulacx ipfarum diametris 
7. de ro. conilantia : & fit circulus , uel cllipfis circa dianictrum e f 

noiJthus 
& fphx- 
xoidibu» 




proporrionalis intcr circulos , Qet ellipfes ab,cd ; crit rc- 
^angulum e f etiaminterrc<aangula a b, cd proportio- 
iialc^pcr rc<Ctangulum enim nunc breuitatis caufaetia ip- 
Aim quadratum intelligcmus . quarc ex iis , qux proxime 
dida funt^pyramis balim habcns rcquulem didtis re<5iangu 
|is,&altit"dirtemeandem,quamfi-uftuma d,ipfi frufio .i 
pyramidcabrciflb xqualis probabitur.urautcmrcaanga 
lum c d ad redangulu e f,ita circulus , ucl ellipfis c d ad e f 
circulum,ucUlIipfim:componcndoq;utre<aangula c d, 
cf;ad crreciangulum,itacirculi,uclellipfcs ed^ef^ad ef: 
&utrcc^anguluni c f adrcdangulnm a b,itacirculus, ucl 
cHipfis cfad a bciiculum,uclellipfim.ergocx3pqiiaIi,& 
comtoncnao,utrc<^ca2uUcd,cf,a b adipiiima b,itacir- 

culi. 
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CQli,uclclIip^esc J,ef ab adcirculum^iicldlipfima b. Iti—' 
tellijjaturpyramjs q bafimhabcnsa:qualcm trjbu^ re»f^an 
gfulis a b,t f,c d ; altitudincm cadcm,quam fhiflum a d . 
intclligatur ctiim cDnus,ucl coni portio q,cadcm altitudi 
nc,cuius bafis fit tribus circulis , ucl tribus cllipfibus a b , 
c f,c d jcqualis . poftrcmo intclligatur pyramis a 1 b , cuius 
bafis fit rcdangulum m n o p, &: alritudo cadem, qua? fru-» 
fli:itcmq,intclligaturconus,uclconiportio alb,cuius 
bafis circu!us,ucl cllipfis circa diamctrum a b,& eadem al 
titudo.utigiturrcAangulaab,cf,cdadre<5banguluniab, "-«luo 
it;i pyramis q adpyramidem a 1 b;&utcirculi, uelcllip- 
fcsab,ef,cdad a bcirculum,uelelIipfim,itaconus,ucI co 
ni portio q ad conum,uelconiportionem a 1 b. conus 
igitur,ucIconiportio q adconum,ucl coni portionem 
a I b efl , ut pyramis q ad pyramidem a 1 b . fed pyramis 
a I b ad pyramidciTi a g b cft, utaltitudo ad altitudinem,cx 
20. huius:&itacftconus,uclconiportio al b adconum, 
nd coni portionem a g b ex 14. duodecimi dementorum 
& cx Lis,qua: nos dcmonftrauimus in commentariis in uii- 
decimam dc conoidibus , cc iph;croidibus , propofitionc 
quarta. p^rramis autem agb adpyramidem cg dpropor- 
tionem nabct compofitam ex proportionc baiium & pro 
portioncaltitudinura,ex uigefima primahuins : & fimili- 
t.er conus,uel coni portio a g b ad conunj,ucl coni portio- 
nem c g d proportioncm habct compofita cx eifdcm pro- 
portionibus , pcr ea, qux in didis commcntariis demon- 
llrauimus,propofitioncquinta,&fexta:altitudo enim ia 
utrifque eadcm cfi, & b^fcs intcr Cc fc eandcm habcnt prp^ 
portionem . cigoutpyramisagbadpyramidcm cgd,ita 
eftconus,uelconiportio agb ad agd conum,uel coni 
pprtioncm : & pcr conucrfione r4tionis,ut pyramis a g b 
ad fruftu a pyramide abfif ilfum , ita conus ud coni portio 
a g b ad frulhim a d . ex arquali igitur,ut pyramis q ad fru- 
flum apyrainidc abfcillimi, itaconus uel co:iiportio q ad 

l 3. 
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fruftum a J.Sedpyramis q xquaiisefl frufto apyramide 
abfcinb^ut dcmonArauimus . ergo & conus, uclconipor- 
tio q,cuius bafis ex tribus circulis,uel elliplibus a b,e tyC d 
conlfat,& altitudo cadeni, qui fruAi : ipli Krufto ad cft xs. 
qualis . atque illud eft,quod dcmonilrare oportcbat. 

THEOREMA XXI. PROPOSITIO XXVI. 

C V I V s L I B E T fru Iti a pyramidc , ucl cono, 
uel coni porrionc abfcisfi, ccntrum grauitatiscft 
inaxcitautcoprimuminduas porcioncs diui- 
fo,portio fupcrior,cjuic minorrm bafim attingic 
ad portionem reliquam cam habcat proportio- 
iiem,quam duplum lateris, uel diametri maioris 
bafis, vna cum larcrc, ucl diametro minoris,ipfi 
relpondcntchabctad duplum latcris,ucldiamc- 
tri minoris bafis vna cu latcre , ucl diametro ma- 
ioris : deindc a pundo diuifionis quarta partc fu 
periorisportionis in ipfa fumpta ; &c rurfus ab in- 
fcrioris portionis tcrmino^cjui cft ad bafim maio 
rem,fumpta quarta partc totius axis: ccntrum fit 
in Iinea,qu« his finibus continetur, atquc in eo li 
ncar pundlo,quo fic diuiditur,ut tota linca ad par 
tcm propinquiorcm minori bafi,eadem propor- 
tionem habcat, quam fruftum ad pyTamidc , ucl 
conum, uclconiportioncm,cuius bafis fit ea-. 
dcm,qux bafis maior,Sc altitudo frufti altitudini 
itquahs . 
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Sic frufliiin ae a pymmiJcqu.r triangiihrcmi bafiin ha- 
bcat abrciHiim : aiius maior balis triangulum a b c, minor 
d e fi & axis gh . ducio aucem plano per axem :k pcr linca 
da^quodfcv^ionem faciat dan 1 quadrilaterum i punda 
Kllineas bc, ef bifariamfecabunt. namcum gh fitaxis 
frulli:erit h centrumgrauicatis trianguli abc; & g 
centrum trianguli def: cen- 
trum ucro cuiuslibct trian^u 
li ert in rcwta linea , (jux ab an- 
gulo ipfius ad dinndia bafim 
ducitur ex decimatcrtia primi 
libri Archimcdis de cetro gra 
uitatis planorum. quare ccn- 
tru grauitatis trapczii b c fc 
e/1 in linea K I, quod fit m : & i 
punftom adaxcmducl:a ma 
ipfi ak, uel dl .Tquidiftancci 
eric axis g h diuifus in porcio- 
nes g n,n h, quas diximus:ean 
dem enim proporcioncm ha- 
bec g n ad n h, qua 1 m ad m k^, 
Ac 1 m ad m K habcc eam , qua 
duplum latcris maioris bafis 
bc unacumlatercminoris ef 
ad duplum lateris e f una cum 
latere bc, exulcimaeiufdcm 
libri Archimedis . I taquc a li- 
nea ng abfrindatur, quarta 
pars , qu.T fit n p : & ab axe h g abfcindaair itidem 
quarta pars ho.dc quam proportioncm habet frufium aJ 
pyramidem,cuius maior bafis eft triangulum a b c , & alri- 
tudo ipfi sequalis; habeat o p ad p q . Dico ccntrum graui- 
tatisfruflicircinlincapo, &inpun(5loq. namqucipfum 
cifc in linea g h manilclle conHat.pro tra^^is enim Irulli pU 




j.diTG. htt 
iui • 



Vltima e- 
iufdc hbri 
Archuiic 
dis. 
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TED. COMMANDINI 

niSjquoufqucin nnumpundumr conucniant; critpjTa- 
niidis a b c r , & pyramidis d e f r crrauitatis ccntrum in li- 
ncarh . cigo& reliqu:"emagnitudinis, uidclicctlrufti ccn- 
trum in cadcm linca ncccHario compcrictur . lungantur 
clb, dc,dh, dm r&pcrhneas db, dc dudoaltcroplano 
intclligaturiruftuminduaspyraniidcs diuifumiin pyra- 
midcm quidcm,cuius bafis cfl trianguium a b c , ucrtex d : 
& in eam,cuiu.s idem ucrtcx,& bafis trapczium b c fe . crit 
igitur pyramjdis a b c d axis d h, & pyraniidis b c f e d axis 
dm:arqueerunttrcsa\cs gh, dh, dm incodemplano 
d a K 1 . ducatur pr.-rtcrca per o linca ft ip(i a K scquidiftas, 
quic lincam d h in u fccet : pcr ^ uero ducatiu: xy sc^uidi- 
ftans cidcm , fccansquc d m in 
2 : & iungatur 2 u , qu:t: fecet 
^hin tranfibitcapcrq : & 
cruntcpq unum ,atquciaera 
pun Aum ; utinferius apparc^- 
bit. Quoniam igi tur linea u o 
arquidiftatipfi dg, eritduad 
u h, ut g o ad o h . Sed g o tri- 
placftoh. quare& duipfius 
u h cfi tripla : & idco pyrami^ 
dis a b c d ccntrum i^rauitatis 
critpunftum u . RuHiis quo- 
niam 2 y ipfi d 1 Tauidiflat, d z 
ad 2 m cfl, u 1 1 y ad y m: cftquc 
lyadym, utgp ad pn. ergo 
dz ad zm eft, ut gp ad p n. 
i^uod cum gp fit tripla p n; 
cfitctiam d 2 ipfius zm tri- 
pla . atquc pb candcm cauf^ 
lam punvlum 2 cft ccntru gra- 
uitatis pyramidis bc fe d.jun 
iiaigitur 2 u,in cacritcetruin 
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grauicatis mignitudinis , qiia^cr utrifqucpyraniidiliu'? cit 
uar i hOc cflipfius frufti . Scd frufli ccncruni cfl ctiam in a- 
xc gh.crgoinpunAoctjin quoIincT zu,gh conucniunt. 
Itaquc u t ad t' z cam proportioncm habct,quain pyrainis p> 
b c f c d ad pyramidcm a b c d . & componendau z ad z t ^'^ ^x" 

1-1 rn J -111., Chimcclis 

carnnabctjquamfruUumadpyramidcma bcd. Vtucra ae wrro 
uz adz|,ita o p ad p ct> obfimilitudincm triangulorum, gnuira. 
uo T^zp^^.quarc op ad p4> cftutfruftujnadpyramidcm piano 
a b c d.fcd ita crat o p ad p q. arqualcs igitur funt p j ^p q : Zc 1,""' ^j^j^ 
q unum atquc idcm pun Aum.cx quibus icquicur lineam 
2 u fccare o p in q : & propCcrca puCtum q ipfius frul^ gra- 
uicaciscencrunl dlc. 

Sic frufrum ag .i pyramidc,qu.r quadrangularcm bafiin 
habeacabfcilTumjCuiusmaiorbafis abcd,minor c fg h, 
&axis K l.diuidacuraucemprmiu /;^l,icaucquampropor- 
tioncmhabccduplumlaccris a b unacumlaccrc et addu 
plum laccris c f una cum a b \ habcac k m ad m 1. dcindc a 
prKf^om ad k fumacurquarcaparsiplius mK,quxficmn. 
&rurrus ab I fumacurquarcapars cociusaxiij I k, qu.r fit 
1 o. pofrrcmo fiac o n ad np,ucfrufrum ag adpyramidc, 
cuius bafis ficcadcm,qui? frufti^&alcicudoxqualis. Dica 
pundum p frufti a g grauicacis ccncrum clVe . ducancur 
enim a c,eg:&: incclligancurduo frufta criangularcs ba^ 
fcs habcncia,quorum alccrum If cxbafibus abc,e fgco- 
ftecialccrum Ih exbafibus a cd,cgh. Sitqvfrufli Ifaxis 
q r i in quo grauiratis ccntrum s : frufti ucro 1 haxis t u,&: 
X grauitatisccntrum: dcindciunganturur,tq,xs.tranfi- 
bit u r pcr 1 : quoniam 1 efl: ccntrum grauitatisquadran- 
guli a b c d : ^ pun<fla r u grauitatis centra trianguloruin 
a b c, a c d i in qu.T quadrangulum ipfum diuiditur. cadcin 
quoqucratione t q perpunctum/^^ traniibit.Atucro pro 
portioncs, cxquibusfrufrorumgrauitatisccntrainquiri- 
muSjCrcdcm funt in toto frufto a g,&infrufris lf,Ih. Sunc 
cnini per odauam huius quadrilatcra a b c d,c fgh limilia: 
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itemq; fimilia triangula abc,crg:&acd,cgh. idcir- 
coq;Iatcrafibiipfisrclpondentia candcm inter /efe pro- 
portioncm fcruant. Vt iginirduplum latcris a b una 
cum Jatcre e f adduplumlateris e f unacum a b^iu eft 
duplum a dlatc- 
risunacumlate- 
. reehadduplum 
chunacum ad: 
& ita in aliis . 
Rurfus fruftum 
a-gad pyramide, 
cuius cadcm cft 
hafis , & Jcqualis 
altitudocandcm 
proportionc ha 
bct,quam fruftu 
If ad pyramide, 
Qux cii cade ba- 
li , & atquali alti- 
tudinc: & fimili- 
ter quam I h fru- 
fhimad pyrami- 
dcm , qu.T cx ea- 
dcbafi, &yquali 
altitudine con- 
ftat . nam ii inter 
ipfas bafcs me- a 
aix proportio- 
nalcs conftituan 
tur, trcs bafcs fimul fumpta: ad maiorem bafim in om- 
nibus codem modo fchabebunt. Vndc fit,ut axes Kl, 
q r,t u a punv^iis p s x in eandcm proportioneifi fcccn- 
1. fexrf . tur . crgo hnca x s per p tranfibit : & bnex r u,s x, q t in- 
ter fc a:quidiflances erunt.l taquc cum firiifli a g later a pro- 

duda 





DE CENTRO GRA VIT.SOLID. 57 . ^ 

ducfta rucrint,ira ut in unum pundum y cocant, erun t tril 
gala u y l,x y p,t y /^inter fc {imilia : & fimiJia ctiam triangu 
la lyr,pys,/;,yq.quarcut in 19 huius, dcmonflrabirur 
X p,ad p s : itcmqi t k ad A q candcm haberc proportionc/ 
quam ul ad Ir.Scdut ul ad 1 1 ,itacfttriangulum abc ad 
triangulum acd:&uttkadK q,ita triangulum c f g ad 
triangulum egh. Vtautcm triangulum a bcadtriangu- 
luma cd,itapyramis a bcy adpyramidem a c dy.&ur 
triangiilum cFg adtriangulum e g h , ita pyramis e fg y 
ad pyramidem e g h y ; ergo ut pyramis a b c^r ad pyramide 
a c d^', ita pyramis e f g y ad pjramidcm e g h . rcliqunm ip.<iuinci 
igitur fruitii 1 f ad reliquum fruftii 1 h eft ut p^yramis a.bcy 
ad pyramidcm a c dy, hoc eft ut u I ad 1 r, & ut x p ad p s, 
Quod cum frufti 1 f centrum grauitaris fi t s : & frufti 1 h fic 
centrum x:conftatpun^um ptotiusfrufti a g grauitatis Afchl- 
eneccntrum. Eodcm modo iictdcmonftratio etiarain 
aliis pyramidibus . 

Sitfruftum ad aconOjUelconiportioneabfciftum, cu- 
ius maior bafis circulus, ucl ellipfis circa diametrum a b ; 
minorcircadiametrum cd:&axis ef.diuidaturaute e f 
in g,ita ut c gad g f eandcm proportioncm habeat, quam 
du^>Ium diametri a b una cum diametro c d ad duplum c d 
unacum a b.Sitq;ghquarraparsline« ge:&fit fKitcm 
quartapars totius f c axis, Kurfus quam proportioncm 
habetfruftum a d adconum,uel toniporrioncm,incade 
bafi,& arquali altitudine,habeat linca Khadh l.Dico pun- 
6tum J fruftia d grauitatiscentrumeflb.Sicnimfieri po- 
teft,fit m ccntrum :producaturq; 1 m cxtra fruftum in n : 
& ut n 1 ad 1 m, itanatcirculus, uclcllipfis circadiamctru 
a b ad aliud fpacium , in quo fit o . 1 taquc in circulo, uel 
cllipficircadiametrum a b redilinca figuraplanedcfcri- 
batur,ira ut quje rclinquuntur portioncs fint o fpacio mi-«^ 
nores : & intclligatur pyramis a p b,bafim habcns rcdili-r 
ncamfiguranun circulo, uclcllipfi ab dcfcriptam : a qua 

K 
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fi-fif^um p^framidM fit abfcifTum .eiit cxiis qujtpraxlme 

tradidimus,frufti p^rraniidis a d ceiitrum grauitatis l.Quo 

niamigiturportionesipacio o minoiriislutTi jhatx:bit cir 

cu]us,ueJ ellipfis a b ad 

portioncs dictas maiorc 

proportionem,quam n 1 

ad 1 m . fcd ut circulus,uel 

cUiplis a b ad portiones » 

ita a p b conus , uel coni 

portio ad folidas portio- 

ncs, id quod fupra dcmoii 

ftratiim eft ; & ut circuJus 
s&.fcuios uel ellipfis c d adportio^ 

Bes,quatipfiinrunt,ita co 

nus.uel coni portio c p d 

ad folidas ipfius portio-«> 

nes . Quod cum figura: in 

circuHsyDclellipfibus a b 

cd deftriptx fimilesfint, 

erit proportio circuli, ucl 

cUipfis a b ad fiias pordo 

nes , eadc , quac circuli ucl 

eJJipfis c d ad fuas . ergo 

conus,uelcoiiiportio ap 

b ad portiones fi^lidas eiU 

dem liabet proportione » 

quam conus, uel coni por 

tio cpd ad folidas ipfius 
v.^qIaii portiones.rcliquum igi- 

tur coni, ucl coni portionis fruflu , fcilicet a d ad reliquas 

portioncs folidasin ipfocontcntascandem proportionc 

habct^quam conus,ucl coni portio a p b ad folidas portio 

nes ; Jioc eft candcm,quam circulus,ucl cllipfis a b ad por 

tionesplanas.quarc6ulluinconi,uclconiportionis a d 

ad 
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adportiones folidas maiorcm habet proportionc, quafti 
n 1 ad 1 m : & diuidcndo fruftum py ramidis ad didas por». 
tiones maiorem proportionemhabct, quim nm ad m 1. 
fiatigitur ut frurfum p^^ramidis ad portioncs , ita cj m ad 
m 1. Iraquc quoniam a fru/lo coni , ucl coni portioms a d, 
cuius grauitatis ccntrum cilm,auferturfrullum pyrznu^ 
dis habcns centrum 1 i erit reliqu« ms^itudinis , qu3c ex 
portionibus folidis conftat ; grauitatis cctrum in linea 1 ra 
produda,atquc in pundo g , extra figuram pofito . quod 
Hcri nullo modopotcft . reknquirurcrgo,urpiindimi Ifk 
frufti a d grauitatis ccntrum . ijwc omnia dcmonftranda 
proponebantur. 

* 

THEOREMA XXIL PROPOSITIO XXVlt 

O M N t V M folidorum in fpharr j dcfcriptOr 
rum, <\\\x arqualibus , 5c fimilibus bafibus conti- 
ncntur,centrumgrauitatis cft idem, quod Iphx- 
ra: centrum . 

Solidaeiufmodicorpora regulariaappcllarc (blcnt,dc 
quibusagiturin tribus ultimis libris clemeiitorum : funt 
autem numcro quinque,tctrahcdrum,ucl pyramis , hcxa- 
hcdrum,ucl cubus,odahedrum,dodccahedrum , & icofa^ 

hedrum . - r t 

Sitprimo abcd p}framislfphn!radcfcripta,ciuu$fphap 
rsccentrumfit e. Dico c p)framidis abcd grauitatis eflc 
cen trum . Si cnim iunda d c producatur ad bafim a b c in 
f ; cx iis,qu« demonftrauit Campanus iu quartodecimo li 
bro clemcntorum,propofitione dccima quinta,& decim» 
rcptima,erit f centrumcirculicircatriangulum a b c de* 
fcripti : atque erit e f /"extapars ipiius Cphxrx axis . quarc 
exprinlahuiusconrtattrianguli a bc grauitatiscentrum 
dVc pundum f ; & idcirco lincam 4 f cilcp^ramidis axcou 
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At mm e f (it fexta pafs axis 
fphxr3r,cric d e tripla c f. crgo 
punvfiiirn c eft grauitatis cen- 
trum ipfius p^ramidis : quod 
in uigcfimafccunda huiusdc- 
monitratum fuit. Scd c cft ccn 
trum fphxr.T . Sequiturigitur , 
iitcentrum grauitatis pyrami- 
dis in fpharra dcfcripta! idem 
fir , quod ipfius fpha^rx cen- 
.frum . 

Sitcubus in /pharradercriptiis a b,&: oppofitonim pla^ 
norum latcribus bifariam diuifis ,per punda diuifionum 
planaducantur, utcommunis ipfornm fediofit rc^lali- 
neacd.Itaquefiducatur a b,folidifcilicetdiametcr, lineac 
a b,c d ex trigefimanona undecimi lefe bifariam fecabont. 
lecent autem in pnndo e . erit 
c centrugrauitatis fbhdi a b, 
id quod dcmonftratumeftin 
ocftaua huius.Scd quoniam ab 
cft fphxrx diametro acqualis , 
ut in decimaquinta propofi- 
tione tertii decimi libri dcmc 
torum oftenditur : pundum c 
fphxrx cjuoque ccntrum erit . 
Cubi igitur in (phxra defcri- 
pti grauitatis cen trum idem 
cftjCjuod centrum ipfius fphxrx. 

Sitodahedrum abcde f,infpharra de/criptum , cuiuj 
^hxrjc ccntrum fit g . Dico pundum g ipfius octahedri 
grauitatis centrum ciVc . Conftat enim cx iis, qux demon4 
/tratafunt a Campanoinquintodecimolibroclcmcnro- 
rum,propofitioncfextadccima ciufmodi folidunl diuidi 
in duas pj»raoudc$ 5equales,& iiaulcsj uidclicct in p}?rami* 

dcm«. 
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demjcuiusbafiscftquadratum a bcd,& altitudo eg:& 
in pyramidem,cuius eadc ba{is,akitudoq; f giutdnt cg, 
g f fcmidiamctri fpharrar,&: linea una . Cii igitur g fit (phx- 
rx centrum,erit etiam ccntrum circuU, qui circa quadratu 
a b c d defcribitur : &: propterea eiufdem quadrati grauita 
tis centrum : quod in prima propolitionc huius demon- 
ftratum cft . quare pyramidis a b c d e axis erit c g : & pyra 
midis a b c d f axis f g. Itaquc fit h ccntrum grauitatis p_y, 
ramidis a b c d e,& pyramidis a b c d f centrum fit K : per- 
/picuum cft ex uigefima fecundapropofitionchuius, Unea 
c h triplam elTe h g : co 
ponendoq; egipfius g 
h quadruplam . Sc eade 
ratione f g quadrupla 
ipfius g K . quod cum e 
g,gf fint:rquales,& h 
g,gX ncccllLrio acqua- 
ks erunt . ergo ex quar 
ta prppofitione primi 
libri Archimcdis de ce- 
tro grauitatis planoru , 
totius Octahcdri , quod 
cx di6tis pyramidibus 
conllat, centrum graui 
tatiseritpuniftum g idem,.quodipfius/pha2r:eccntri3m. 

Sit ico^edrum a d dcfcriptumin /phxra,cuius centru 
fitg. Dico g ipfiusicofahedri grauitatisefleccntrum.Si 
cnim abangnlo a per g ducaturreclalincaufcjueadfphx 
rx fupcrficiem ; confVat cx fcxta dccima propofitione libri 
tcrtii dccimi elementorum, cadcrc cam in angulum ipfi a 
Oppofitum.cadat in d: fi tq; una aliqua bafis icofahedri tri- 
angulum a bc:&iun<5bebg,cgproducantur,&cadantiii 
angulos c f , ipfis b c oppofitos. Itaquc pcr triangula 
abc,dcf ducanturplaaa^haframfccantia.cruiic ha; fc- 
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Hioncs circuli cx prima propofitionc* fjiharricorum Theo 
dofii ; unus quidcm circa triangulum a b c defcriptus : al- 
ter ncro circ? d c f; & quoniam triangula a b c, d e f xqua-i 
iia rupt,& fimilia ; crunt cx prima,& /cciu^ Ja propofidone 
duodecimi libriclemcntorum,drcuh'.quoque inter iefe 
^qualcs.pollrc^oaccntro g adcirculum a bcpcrpcndi 
cularis ducaturghi&aliaperpcndicularisducaturad cir 
culuni de^qua?litg^&iungantur ah,d k .pcr/picuuin 
cft ex corollario primar fi-jhaf ncorum Theodofii, pundum 
h caiti-um eflc circuli a b c^& k ccntrum circuli d e f.Quo 
niam igi tur triangulorum g a h,g d K latus a g eft atquale la 
tcri g d y funt enim a ccn tro fpharr.-r ad ruperhciem : atquc 
efla h arqualc d k : & ex (exta propofitionc libri primi fpnx 
ricorum Tlieodofii gh ipfi g K : triangulum gah zqualc 
erit,& fimilegd i: triangulo : &angulus agh «qualis an^ 

I i.primr giiio d g K . fcd anguli a g h , h g d fiint xcjualcs duobus re=^^ 
drtis . crgo & ipCi h g d, ci g k duobus rcdis «quaJes crunt . 

14. primi ^ iiicirco h g,g K una, atc]ue eaderti erit bnea . cum autcm 
h fit ccntru circuJi , & tri- 
anguli a b c grauitatis ccn 
triiprobabitur cxiis,qiuc 
in prima propofirionchu 
ius tradita funt. c]uarc gh 
erit pyramidis a b c g axis. 
& OD candcm cauflam g k 
axis p^rramidis d e f g. Ita- 
qucccntrum grauitatis py 
ramidis ab cg fitpu^f^um 
J,& pyramidis d c fg fit m. 
Simihter utfupradcmon- 
ftrabimus m g,g I inter (c quales ene5'& pufl^ftum ^ £»raui 
tatis ccntrum magnitudinis,qua:ex utrilqucpyramiJibus 
conftat. codcm modo demonflrabitur, quarumcunque 
duarum pjramidura, qux opponuntur, grauitads centrii 

cflc 
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cfTepunilrum g. Sequiturcn»oucicora]icdiiccncrumgra 
4utatis (it idem , quod iplius rph.rric centrum . 

Sit dodecahedrum a t in (i)h3rradcfignatum,licquc fphx 
rx cencrum m . Dico ni ccncruni cHe grauicatis ip( lus do- 
decahedri . Sic enim pencagonum a b c d e una ex duode- 
cim bafibus folidiaf: & iuncta a m producotur ad (phxrx 
fuperficiem.cadct in angulum ipfi a oppofitum; quod col- 
ligitur ex decima fcptinu propofiticne terbidccimi libri 
demcntorum . cadatm f. at Ci ab aliis angulis b c de pcr cc 
trum iridcin lincar ducantur ad rupcrficicmrplTTra; in pim 
fta g h K i ; cadcnt hse iii alios angulos balis,qu£ ipli a b c d 
bafi opponitur. tranfcant ergo per pcntagotia abcde, 
fg h K I plaiia /ph«ram fecantia, Ijux facieat fe Jlioncs cir- 
culos xqualcs intcr fc fe poflea ducancur ex ccntro fphxrx 
m perpendicularcs ad pla- 
na ditfiorum circuloru i ad 
circulum quidem abcde 
pcrpcndiciilaris m n : & ad 
circulum f g h K 1 ipfa m o , 
eruntpun Jta n o circuloru 
ccntra : & linea; m n,m o in 
ter fe sequales: quod circu- 
li arqualcs fiiit . Eodem mo 
do,q,uo fupra,dcmonftrabi 
mus Imcas m n, m o in una 
atque eandem lincain con- 
uenire. ergo cum punda n o fint centracirculoruni , con- 
flatex primahuius & pcncagonorugrauitacis cffe cencra: 
idcircoq; m n, m o pyrainidum abc d c m, fg h iCl m axcs. 
ponacur a b c d e m pyram idis grauicacis ccncrum p : & p^ 
ramidis fg h k 1 m ipfum q centrum . erunt p m, m q arqua- 
les , & pundum m giauitatis centrum m;ignitudinis, qitx 
cxiplis pyramidibuj con/iat.eode modoprobabicur qua- 
runilibctpj^ramidum, qux crcgionc opponuntur , centru 




corol.pri 
mx Tphar 
ricoru^ 
Throd. 

tf.pnail 
phcrico 
ruin. 
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fraultatis eflepun(5ium m . patetigitur totius dodccah 
ri,ccnrrum grauitatis idc ef]e,quod & Iph^crx ipfum co.». 
prehcndcntis centruiii . qucs quidem omnia dcmonftraflc 
oportchat. 

PROBLEMA VI. PROPOSITIO XXVIIlT 

D A T A qualibct portione conoidis rcdangu 
li, abfcifla plano ad axcm rcfto,ucl non rcsflo; tic- 
ri poceft,ut portio folidainfcribatur, ucl circum- 
fcribatur ck cylindris , uel cyliiidri portionibus, 
arqualcm habcntibus altitudincm , ita ut rcfta li- 
nca,quxintcrcentrumgrauitatis portionis, Sc 
figuraf infcriptx, iielcircumfcriptxintcriicitur, 
fit minor qualibct rcfta linca propofita. 

Sit portio conoidis rccbanguli a b c, cuius axis b d , gra-» 
uitatisq; ccntrum e: & litgredalineapropofita. quam uc 
ro proportioncm habct linca b c ad lincam g , candcm ha- 
bcatportio conoidis ad iblidum h: & circumfcribatur por 
tioni ligura,ficuti didtum cft , ita ut portioncs rcliquar flnt 
folido h niinorcs: cuius qiiidcm figurcccentrum grauitatis 
fit pundum k . Dico linca k e minorcm efle linca g propo- 
fita. nifi enim fit minor,ucI .Tqualis,ucl maior erit. & quo- 
flujnti figura circumfcripta ad rcliquas portioncs maiorcm 
.qujn 1. pj.^pQjj.,Q,^^j^|^j|3gf^(^u^i^portioconoidisadrohdumh; 
hoc cft maiorcm,quam bcadg:&beadg non minorcm 
habct proportioncm,quam ad tc,proptcrca quod k e non 
ponitur minor ipfa g : habcbit figuracircumfcripta ad por 
tioncs rcliquas maiorcm proportioncm qu.-im b e ad e k : 
i9.quinti diuidendo portio conoidis ad rcliquas portiones habe- 
liJnc%' bitmaiorcm,quam bK ad Kc .quarcfihatutportioco- 

noidis 
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noidis ad portiones rcliqnas , ita alia linca , qu^e fit I k ad- 
K e : critl 4maior,quam b k : & idco punduml cxtra por- 
tionemcadet. Qjionia 
igitur a figura circum- 
fcripta, cuius grauitaris 
centrum eft k , aufcrtur 
portio conoidis , cuius 
c^nrruni e . babetqi 1 K 
9d Ke eamprpportio- 
ftcrn , quam portio co- 
noidis ad rcliquas por^ 
tiones ;[erit pundum l 
cxtra portionem cadcs, 
dentrum magnitudinis 

cx rcliquis portionibus compont.r. illud autem ficri nulld 

modo poteil: . quarc conftat lineam k c ipfa g linea propoft 

taminorcmeflc. 
Rurfus inrcribaturportioni figura, uidelicet cylindr us 

m n , ut fit ipfius alritudo 

sequalis dimidio axis b d : 

& quam proportionem 

habct b e ad e,habeat n 
*c} lindrus aa folidum o. 
infcribatur deinde cidcm 

alia figura , ita ut portio- 

nesreliqua: fint folido o 

minorcs : & ccntrum <;ra 

uitatis figurar fit p. Dico 
jlineamp cipia g minore 
^e .fi enim njnfit mi- 
,nor,codcm,quorupramodo demonftrabimus figuram in 
./criptamad rcliquas portiones maiorcm proporrioncm 
i^abere,quambead cp. & fi fiatalialinca I cadcp , utcft 
j.figura infcrip ta ad rcliquas portigncs , pu<^um 1 extra ppr 

L 
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tioncm cadct : Itaquc cum a portioncconoidis,cuius gra- 
uitatisccntrum e auferaturinfcriptafigura, ccntrumha- 
bcns p : & fit 1 c ad c p , ut figura inlcripta ad portiones rcli. 
quas : critmagnitudinis^quarcxreliquisportionibus coat 
ftat, centrum grauitatis pundum 1 , cxtra portionera ca- 
dens . quod fieri ncquit . ergo linea p e minor eft ipfa g li- 
neapropofita. 

Excjuibuspcrfpicuum cftccntrum grauitatis 
figurac infcriptse , & circumfcriptx co magis accc^ 
dcrc ad portionis centrum » quo pluribus cyliii-i 
dris, ucl cylindri portionibus conilct : fiatcj; figu 
rainfcripta maior, Sc circumfcripta minor.Sc 
quanquam contincntcr ad portionis ccntru pro- 
piusadmoucatur: nunquam tamen ad ipfum per 
ucnict . fequcrctur cnim figuram infcriptam , no 
folum portioni , fed ctiam circumfcripta: figura^ 
arqualcm elTc . quod cft abfurdum. 

THEOREMA XXIII. PROPOSITIO XXI^. 

CvivsLiBET portionis conoidis reftanguk 
li axisa cctro grauitatisita diuiditur, utparsqua: 
tcrminatur ad uerticem,reliqux parcis,qua: ad ba 
fmifitdupla. 

SIT portioconoidis rcftanguli uel ab/ci/Ta plano 
axem redo,uel non red:to:& fedaipfaaltero plano pcraxe 
fit fupcrficici fc dio a b c re^languli coni fcftiojuel parabo 
lejplaniabfcindentisportionem feftio fit rcf^a lincaac: 
axis portionis , & ferfionis diameter b d . Sumatur aurem 
in Unca b d puudtum e, ita ut b c fit ipfius c d dupla . Dico 

cpor- 
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c portionis a b 
c grauiratis efTc 
centrum . Diui- 
daturenim b d 
bifariam in In : 
&rurrus dm,m 
b bifariam diui- 
dantur in pun- 
dis n,o:infcri- 
baturq; portio-. 
nifigura /blida, 
& altera circum 
fcribatur ex cy- 
lindris Tqualem 
altitudinem ha- 
bentibuSjUtfu- 
perius di^u eft\ 
Sit autem pri- 
mum figura in- 
fcripta cylidrus 
f g:&circufcri- 
pta cx cylindris 
ah, Kl conftet. 
pun<5i:um n crit 
centrum graui- 
tatis figurjc in- 
fcriptx , mcdiii 
fcihcet ipfius d 
m axis .* atq; ide 
crit ccntnim cy 
lindri a h : & cy- 
lindri k 1 centrii 
o , axis b m me- 
dium. quarcfi li 
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ncam o n ita di 
iiiferinuis in p, 
utqiia propor- 
tionc habctcy- 
lindriis a h ad 
c}']indrum k 1 , 
habcatlincaop 
«. piimi adpn:ccntrum 
Jibn Ar- jrr^iuitatis tori- 
iis ngurarcircu- 
rcriptxeritpurt 
dump.Scctcy- 
Jindri , qui funt 
arquali akitudi- 
ne, eandem in- 
tcr fc fciquam 
bafcc propor— 
tionem habcnt: 
c/lqiutlincadb 
ad l>m,itaqua- 
dratu linc.T a d 
ad qiiadratfi ip- 
fius K m,cx uige 
. r fimapriitii libri 
jj.^^Mf conicoru : & ita , 
quadratum a c 
ad quadratii K 
i.diiode- g. hoceftcircu- 
cimi. lus circa diame 
trum a c ad cir- 
culum circadia 
mctrum k g. du 
placftaiitcm li- 
nca d b liucx 

f .4 
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b m . ergo circulus a c circuli ^ g ; & idcirfo ^jUivinis; 
a h cykndri k. 1 cliiphis crit.quarc & lioca o p ' 
ipfius n. Dcindeinfcripta^circumr^ripr .ai 
alia figura,ita ut infcripta conftituatur cx triju^ c^j^i-' 
diis q r, s g, t u j circumfcripta uero ex qviaruor a x , y z , 
K a A : diuidantur b o , o m , m n , n d biHuriam in puuc^tis. 
fi V -71 p . Itaquc cylindri 0 A ccntrum grauitatis cft puns^lum 
y. : & q-lindri k ; ccntrum v. ergo (i linca ;j v diuidatur in , 
ita ut fj ad cr V proportione ea habeat , quani cylindrus K ii 
ad cylindrum a A , uiddicct quam quadratym k m ad qua^ 
dratum^o,hocefl,quamlinea mb adboterit jccntruiT| lo.primi 
magnitudiniscompofiticexc)'lindris k r,a.A .&:cumlinc^ comcoiu 
mbfitduplabo,erit&ti ffipfiuso-vdupla^ pritcrcaquo-. 
niam cylindri y 2 centrum grauitatis cft: Ti^linca j ts ita diui 
fain T,ut tf T ad T-TT e;jm habcat proportioncm,quam cylia 
drus y zad cjuos cyliJldros K ? Aj crit t ccutrwni magnitn 
diq1s,qu.T ck di(5tis tfibus cjlindriS conftat..i:;yIiiidr^sa^ 
te )z adc}rIinJriim?AclT;utlinea n bad<bo,hQC£ftuC3 
ad 4- & ad c^-lindrufrifk »• , ut n b ad b m,uidtlicc.i; vat i»a<A^:« 
quj-c yz cylJdrus diiobus c)'lindi-is k r,9 A ^qu^li^ erit . di 
prdptei*ca"hncacr j larqualisipfir Tf.c^cniquecvlindri,:^ 
centrum grauitatis^cfbpunflum p.&cum nr f.diuifafuerAj 
in c& ,proportionerp,<juam habec c}Ii(idrHS,a:x:ai^l tres cy^ 
linclros^yz,itv,flAfeitin co pmla:o ccntrum gtauitati« , 
totius figurar«rcttfcripttr.^dcy)indrus a^ ad ipfivn)-)» 9 
cftutlir^eadbad bnl:hoc eA ut l-ad |: & duo c;. lindri ^ 5 
e A cylindro y z fun^ajqualcs . cyljndrhs iqjitur a x ad trc^ 
iamdidoscylindroseftut 2 adjiScdquonia p 0* eftvlua-. 
rumpartium,& tfv uhius,qualiunji y vr eflfbcierir tfTr par- 
tiumquatuorrproptercaqi t-t ittiarum,C>::it7t5liO(Q.d^'y 
triura.quarefcquiti|rutpunclum torius!ii{^i^r,T-ci«:iWi^ 
fcrij^taj fit ccjnfrum.lUqu^fis^.:, l aci ,ut ' 0 
bif^iam diuidatur inj:?' . SimiIiter^utin.^irc:Uiiiit.*^p^.i >i,4* 
ra olkndctur ccntrum niagnitudrnis compvfic* c> 
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dris sg,tu efTe 

totius figurx in 
fcripta:,quap c6- 
ftatcx cylindris 
qr,fg,tu effc t 
centrum. Sunt 
enimhicylindri 
«quales & fimi- 
lescylindrisyz, 
K »),fl A,figur« 
circumfcriptar . 
Quonia igitar 
iit beadea,ita 
eft o p ad p n ; 
utraq; enim u- 
triufque cft du- 
pla: eritcompo 
nendd,utbdad 
d e,ita o n ad n 
p i & permutan 
ido,ut bd ad o 
n,itade ad np« 
Sed b dupla- 
cft o n . ctgo & 
ed ipfiusnpdu 
placrit. qu6dfi 
cdbifariam di- 
uidaturl x>cric 
;(;d,uel cx^- 
qualis n p : & 
fublatacn, qux 
t(k comunis u- ^ 4 f 
triq^e c x>P 
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relinqiietur p e ipfi n y n?qiialis.cuinautcrn bc ficdupla 
cd,& op dupla pnjhoccftipfius c>jt%:rdiquum,uidcli- ,p <^uint| 
cet b o una cum p e iplius rcliqui x d duplnm crit . eftquc 
b o dupla f d. ergo p c,hoc eft n 5^ ipfius ^ 9 dupla . fcd d n 
dupla eft n rcliqua igitur d x dupla reliqua! y n. funt au- 
tem d ;)^, p n intcr fe jequales : itemqi ccquales ^ "^P c. qua- 
re conftat n p ipfius p e duplam efle. & idcirco p e ipli e n 
arqualem. Rurms cum fit m v dupla o f,& fx or dupla c v; eric 
ctiam reliqua V reliquae a o dupla.Eadcm quoqucratione 
cocludctur -71 u dupla \j m. crgo ut v cr ad tf o,ita tt v ad u m: 
componendoq;,&permucando,uc v o ad7rm,ita o o* ad 
m v: & fiintxqualcs v o,Tr m. quarc & o a,m i zquales . prx 
terca of tt dupla eft t t,& v tt ipfius tt m. rcliqua igitur j v re > 
liqux m t dupla. atquc erat v of dupla a o.crgo m t,j o 3e- 
qualcs fiint: &ita a?qualcs jn i, n :p . at o o-, eft jcqualis 
m V. Scquiturigitur,utomnes o «r, m T,mv, n (p in- 
tcrrefintsrqualcs.Scdut pTi adTr T,hoceftut3 ad2,ita nd 
add^^ipcrmutadoqiutpx adn d,ita7r Taddp^.&fiitxqua 
les f -Ji ,n d.ergo d > ,hoc cft n p,&7r t xquaIes,Sed ctiam jc- 
quales n7r,Tini.reIiquaigicur r preIiquacmT,hoccft ipd 
n ^ acqualiscrit.quaredcmptap-Tr expe,& c^ndcmptaex 
nc,rchnquiturpcn:qualise^t. Itaque TTji^centra figiu-arii 
fccundo loco dcfcriptarum a primis ccntris p n a:quah in- 
tcruallo recedunt. quod fi rurfiis ali^ figurx dcfcribantur, 
eodcm modo demonftrabimus earum centraa?qualitcr ab 
his rcccderc,& ad portionis conoidis centrum propius ad 
moueri . Ex quibus conftatiincam it <p a ccntro grauitatis 
portionis diuidi in partcsa:qualcs.Si enim ficri poteft,non 
fitccntruminpund:oe,quodeftlinearTT ^mediumifcd in 
,l:8iipii Ti el.xqu3lisf\3Lt(piL\ Cumigiturinportionerolida 
quordam figura infcribi posfit , ita ut linea , qua: inter ccn- 
trum grauitatis portionis, & infcriptx figura: interiicitur, " 
qualibct linca propofira fi tminor,quod proxime dcmon- 
ftrauimusipcrucnigttandcm tj) ccntrum infcriptx figur« 
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m 

■^d pundura v. Sed cpioniam -tt circnmrcnptamdehi*alj3 

fijTuraccquaHfnteruailoadpornonisccntrura accedit,ubi 

primum applicuerit fead®, ^^'Tiidpunfiii^jhoeeftad ^ 

portioniscentrum fcapplicabit . quod fieri nullo modo 

poffe pcrfpicuum cft . non alitcr idcra abfurdura fequetur, 

i{ ponamus centr«m portionis reccdcre amsdio ad par- 

•tes cftet cniiii aliquando ccntrum figun infcript^idcm 

<juod porrionis ccntru . er^o pun<5cura e ccntrum crir gra 

uitatis {>orri«nis ab c. quod dcmon(lrare oportcbat. 

C^iod autcm fupra dcmoftratam eft in porcionc conoi- 
disredaperfiguras,qu{c ex cylindris arqualcm altinidi* 
<linem liabcntibus conftant, idcm fimiliter demonftrabi- 
•muspcr figurasex cylindri portionibus conftantcs in ca 
portione, quacplano nonad axem rc^o abfcinditur . ut 
enim tradidimus in commcntariis in undecimani propofi 
tioiicm libri Archimedis de conoidibus^ei: fph xroidibus • 
portiones cylindri,qu^c afquali funtaldtudiHc cam intcr (c 
feproporfioncm habent, quam ipfarum bafcs : bafcsaute 
quscftint cllipfcs fimilcs candem proportioncm habcrc, corof. rf 
quam qua^rata diamctrorum eiuidcm rationis , cx corol- conoi- 
lario rep^imsrpropofitionisiibride coaoidibuSj&fphx- fph^Jof^ 
roidibus,manitcftcapparet. iibuu ' 



THEOREMA XXIIII. PROPOSITIO XXX* 

S I A portionc conoidis rcdianguli alia portio 
abfcindatur , plano bafi arcjuidillantc", habcbiC 
portio tota ad eam , qu« abfcifla cft, duplam pro 
portion em cius , c[ux eft bafis maioris portionis 
ad bafi m rainoris , uel qux axis maioris ad aiccm 
minoris. 
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r>VABSCINDATVR a portione conoidis rcJ^ano;uIi 
a b c alia portio e b planabafi xquidilbintc : &: caaem 
>portio fccetur alioplano per axem ; ut fuperficici fciflio lit 
iparabole abc : planoru portiones abrcmdenrium rcdi 
Jincx a c > e i": axis autem portionis > & fcdionis diametcr 
►b d ; q uamlincaef in puixcito gfecet. Dicoportionemco- 
ffloidisabcadporrionemcbf duplam proportioncm ha- 
l)cre cius^qu.T cft bafis ac adballiu efi uelaxisdbad bg 
axemi.dntclliganturcnim duo coni.feu coni portione^ 
41 b c,c b ficadcm baiim,c]uaJTi porrionesconoidjs A arqua 
lcm habcntes altitudincm . & quoniam a b c porrio conoi 
^iis fcrquialtcracft coni, fcu porrionis coni a b c i & porrio 
cixf couiicuporrionisconi c b feftferqiiialccraj quod de?;. 




monflrauit Archimcdcs in propofTrionibus 15^, & 24 libri 
dc ico hoidibus, Sc ^&arrdSdibus : erit conoidis porrio ad 
conoidis portionem,ut conus ad conum,ucl utconipor- 
rioadconiportioncm.Sc<iconus,irctconip<xrrio abc ad 
conum, uel coni porrioncni c b f cora]>o/itam proportio- 
hcm habet cx proporrionc bafis a c ad baflm e f, & cx pro- 
^oifrioncjilritudinisconijUelconiporrionis abead alttf 
tudincm tpQvs e b f , utnosdcmonrtrauimus in com mcn- 
tariisinuiiJeamaui propQfitioncifi ciurdcm libri Archi- 
medis:altitudo autem ad altitudfriemcft, ut axis ad axcm . 
quod quiJcmiJi conis reCtis pcrfpicuum cft , in^calcnis iie 
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TO ita demonftrabitur. Ducatiir a pundo b ad planum ba-? 
fisacperpeadicularisrmea bh , qux ipiamefin K fecet. 
crit b h altitudo coni,uel coniportionis ab c : &: b K altitu i^.unde- 
do efg. Quodcunilioex ac,cf interfcarquidiftent^rHiit- cimi. 
cnim planoi-um acquidiliantium fediones : habcbit d b ad^ 4 • 
b gproportionem eandem,quam h b ad b k , quarepor- 
tio conoidis a b c ad portionem e fg proportionem Jiabct. 
compofitam cx proportione bafis a c ad bafim c f j & er 
proportionc d b axis ad axcm b g. Scd circulus, uel 
cllipfis circa diametrum a c ad circulum , uel cllipfini^ ^ 
circa c f, cftut quadratum a cad quadratum c f; hoccft ut noiiiiUut 



hoc eft bafis ad bafim eandem proportionem habet , qui^ Aiomcorii 
dbaxisadaxem bg.cxqiiibusfcquiturportionem abc 
ad portionem c b f Jiabcre proportionem duplam eius , 
qux cft bafis a G^d bafim c f : uclaxis d b acib g axcm.quod 
dcmonflrandumproponcbatur^ ^ ^ 

THEOkEMA XXV. PRCjPOSITlO XXXI- 

Cuiuslibetfrufti aporticMic rcSkanguIi cpnoi 
dis ablcfsfi , ccntKunrgrauitat^iTcTl in^axe", fta ut 
dcmptis primum h quadrato, quod fit cx diame- 
tro maioris bajis , tmia ipfius partc & duabus 
tcriiis quadrati,quod fit ex diamctro bafis mino^y 
risVdcindca tertia panc quadrati maiorisbafia 
rurftis dcmpta portionc, adquam rcliquum qua' 
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iorisbafis ad quadratum minom : ccinrum Cit ifh 
eoaxis puuvfla, cjuo ita diuiditur ut pars, cjua: mf^ 
Borcm bafim attiiigit ad alteram paitcm eandem' 
'propoFtionemhabeat^quam dcmpto quadrato- 
minoris bafts a duabus ccrtiis quadrati maioris , 
habct id,c]uod rcliquum e(! unh cum portione i 
tcrtia quadrati maioris partc dcmpta, ad rcliqui 
ciufdcm tcnix portionem. 

SIT fhiAutrr^portionerc^f^anguIiconoidjsabrdiTurn». 
«rb c d, cuius maior bafis circulus, uel ellipfis circadiamc-. 
trum b c, minor circa diamctrum a d; & axis e f. dcrcTiba- 
tttr autem portio c^oidis^d c]^uo iliudabfciiruni cA)& pla^i 

a 




tio per axem du<5lo fcceturiift /upcr/icici /c(5io ifi t parabo-* 
le b ^CjCuitrs diamerer,^ axis portionis g f dcinde g f diui 
darur ifi puric^o h,ita uf g h fit dupla h f- & rifrfus g e in earri 
^m proportiOncm diuidacur : (itq, g/^^ip/iiis k e dupla. Ja 
cxiis^quj: proxirfic dcmonih*auiinus,conflar centrum gra 
ilitatisportionisb gcclTc h pundlinl:&portionis agc' 
puu(aum4.1iijpptoigiturinli:ahpunctol,itautK had hlj 
4. . ' * eam 
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cam proportioncm habcar , cjuam a b c d fruftum ad por- 
ttonemagdi eritpunvflumlcius fruftigrauitaris cctrum : 
habcbitq; componcndo K l ad l h proportioncm candcm, 
quam portio conaidis b gc ad a g d portioncm. Iraq; quo ^^'^-^^^* 



curuui. 



niam quadratum b f ad quadratum a e, hoc eft quadratum 
bcadquadratumadeft,utlineafg ad gc: eruntduaJter- 
tix quadrati b c ad duas tcrtias quadrati a d , ut h g ad g ^^! 
& fi a duabus tcrtiis ouadrati b c demptx fucrint dux tcr- 
Ux quadrati a d :erit Jiuidedo id,quod relinquitur ad duas 
tertias quadrati a d,at h k ad k ^.Rurfus dux tercix quadra 
riad ad duas tertiasquadratibcfunt,ut/;^adgh;& duoc 
tertia; quadrati b c ad tcrtia parte iplius , ut g h ad h f.ergo 
. exzqualiid,quodrelinquitur ex duabus tcrtiis quadrati 
b c, dcmpris ab ipfrs quadratf a d duabus tertiis , ad terda 
partcm quadrati bc, ut/^hadhf: &adporrioncmciufde 
te/tix partis,ad quam una cum ip/a portionc,duplam pr^ 
porrioncmhabcatcius,quae eftauadrati bcadquadratu 
a d,ut K 1 ad 1 h . hal>ct enim X I ad 1 h eandem proporrio- 
nem,quam conoidis portio b g c ad portionem a g dt por- 
rio autcm b g c ad porrionem a g d duplam proporrioneni 
fiabet eius,qua: cft bafis b c ad bafim a d : hoc ci\ quadrari 
b c ad quadrarum a d^ut proxime dcmonflratum efl.quarc 3o buiui 
dempto a d quadrato a duabus terriis quadrati b c,ent id, 
quodrclinquiturundcumdidaporrionc tcrrix partisad 
rcliquam eiufdem porrioncm.utc 1 ad l f. Cum igitur cen- 
trum grauitatis frufti ab cd fit l,a quo axis c f in eam, qua 
diximus,proportionem diuidatur;conflat uerucfTeillud, 
quod dcmonllrandum propofuimus. 
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